
4.1 |ü]#·j·T+

πscÕà ‘·q bÕsƒ¡XÊ\ |ü{≤ìï >√|æ ‘·q Ç+{Ï |ü{≤ìï á øÏ+~ $<Ûä+>± ^kÕs¡T. á |ü{≤\˝À ø=ìï ø√D≤\qT,

πsU≤ K+&Ü\qT MTs¡T >∑T]Ô+#·>∑\sê?

(i) (ii)

ô|’ |ü{≤\˝À (PQ, RS, ST, ...) eT]j·TT (AB, BC, CD, ...) yÓTT<ä\>∑Tq$ πsU≤K+&ÉeTT\≈£î ñ<ëVü≤s¡D\T.

n˝≤π> ∠UPQ, ∠PQR, ... eT]j·TT ∠EAB, ∠ABC, ... yÓTT<ä\>∑Tq$ ø=ìï ø√DeTT\≈£î ñ<ëVü≤s¡D\T.

ˇø£ yêdüTÔ•*Œ (Ä]ÿf…øº̆) Çfi¯ó¢, e+‘Óq\T, >√|ü⁄sê\T yÓTT<ä\>∑T yê{ÏøÏ bÕ¢qT\T ^dæq|ü&ÉT düs¡fiπ̄sK\qT,

düe÷+‘·s¡ πsK\qT $$<Ûä ø√D≤\‘√ ^kÕÔ&ÉT.

uÛÖ‹ø£ XÊg+˝À ø±+‹ì >∑T]+∫ #·~ẙ≥|ü&ÉT, ø±+‹ e÷s¡ZeTTqT }Væ≤+#·&ÜìøÏ |òü*‘·+>± @s¡Œ&̊ |üsêes¡ÔqeTT,

eÁø°uÛÑeqeTT, |ü]πøå|üqeTT\ Á|ü‹_+u≤\qT dü÷∫+#·&ÜìøÏ düs¡fiπ̄sK\qT, ø√DeTT\qT ñ|üjÓ÷–+#·Tø=+{≤eTT. n<˚

$<Ûä+>± ˇø£ edüTÔe⁄ô|’ |üì#˚ùd $$<Ûä ã˝≤\ e\q m+‘· |üì »]–+<√ ‘Ó\TdüTø√e&ÜìøÏ ã\~X¯≈£î, edüTÔe⁄ ø£~*q

~X̄≈£î eT<Ûä́ >∑\ ø√D≤ìï |ü]>∑Dq˝ÀìøÏ rdüTø=ì |òü*‘êìï ø£qT>=+{≤eTT. n+‘̊ ø±ø£ ̌ ø£ Á|ü<̊X̄eTT m‘·TÔqT ‘Ó\TdüTø√e&ÜìøÏ

eTq≈£î düs¡fi¯ πsK\T eT]j·TT ø√DeTT\T ¬s+&É÷ ø±yê*. Ç˝≤ eTq ì‘·́  J$‘·+˝À C≤´$T‹ jÓTTø£ÿ ÁbÕ<∏ä$Tø£ uÛ≤eq\T

nH˚ø£ dü+<äsê“¤\˝À >∑eTìkÕÔeTT.

Ç$#̊j·T+&ç

MT #·T≥Tº |üø£ÿ\ C≤Á>∑‘·Ô>± |ü]o*+∫ düs¡fiπ̄sK\T eT]j·TT ø√DeTT\qT ñ|üjÓ÷–+#·Tø=H˚ @yÓ’Hê

eT÷&ÉT dü+<äsê“¤\qT sêj·T+&ç.

yê{Ï u§eTà\qT MT H√{Ÿ |ü⁄düÔø£eTT˝À ^j·T+&ç. n≥Te+{Ï ø=ìï ∫Á‘·eTT\qT ùdø£]+#·+&ç.
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P R Q

P S R Q

P S T R Q

4.2 C≤´$T‹˝Àì eTÚ[ø£ |ü<ë\T

dü÷s¡T´&ç qT+&ç Ò̋<ë {≤]Ã …̋’≥T qT+&ç yÓ\Te&˚ ø±+‹ |ü⁄+»+

>∑T]+∫ Ä˝À∫+#·+&ç. á ø±+‹ |ü⁄+C≤ìï eTqeTT m˝≤

dü÷∫kÕÔeTT? Ç~ dü÷s¡T´ì qT+&ç ÁbÕs¡+uÛÑeTj˚T´ ˇø£ øÏs¡DeTT

ªªˇø£ øÏs¡DeTT nH˚~ düs¡fiπ̄sK˝À uÛ≤>∑eTT. Ç~ ˇø£ _+<äTe⁄ e<ä› ÁbÕs¡+uÛÑyÓTÆ ìπs›•‘·~X¯̋ À nq+‘·+>± ø=qkÕ>∑T‘·T+~μμ

nH˚ $wüj·÷ìï >∑Ts¡TÔ≈£î ‘Ó#·TÃø√+&ç. n˝≤π> düs¡fiπ̄sK ¬s+&ÉTyÓ’|ü⁄˝≤ nq+‘·+>± bı&ç–+#·ã&ÉT‘·T+~.

ˇø£ düs¡fiπ̄sK˝À ¬s+&ÉT _+<äTe⁄\T n+‘·́  _+<äTe⁄\T>± ø£*–q uÛ≤>±ìï πsU≤K+&ÉeTT n+{≤s¡T.

kÕ<Ûës¡D+>± πsU≤ K+&ÉeTT AB ì AB  >±qT eT]j·TT á πsU≤ K+&ÉeTT bı&Ée⁄qT AB nì sêkÕÔeTT.

øÏs¡DeTT AB ì AB
JJJG

 nì, düs¡fiπ̄sK AB ì AB
HJJG

 nì dü÷∫kÕÔeTT. ø±ì kÕ<Ûës¡D+>± nìï düs¡fiπ̄sK\qT AB
HJJG

, PQ
HJJG

 nì

Ò̋<ë ø=ìï kÕs¡T¢ l, m, n e+{Ï nø£åsê\‘√>±ì dü÷∫kÕÔs¡T.

eT÷&ÉT Ò̋<ë n+‘·ø£Hêï m≈£îÿe _+<äTe⁄\ π̌ø düs¡fiπ̄sKô|’ ñ+fÒ Ä _+<äTe⁄\qT düπsFj·T _+<äTe⁄\ì, ø±ì#√

düπsFj·T\T ø±ì _+<äTe⁄\T nì n+{≤eTT.

X‚KsY ̌ ø£ düs¡fīπsKô|’ ø=ìï _+<äTe⁄\qT >∑T]Ô+∫ yê{Ïe\¢ @s¡Œ&̊ πsU≤ K+&ÉeTT\qT ̋ …øÏÿ+#·&ÜìøÏ Á|üj·T‹ï+#ê&ÉT.

(>∑eTìø£ : PQ  eT]j·TT QP  \T π̌ø πsU≤K+&ÉeTTqT dü÷∫kÕÔsTT.)

Áø£.dü+K´       düs¡fi¯πsKô|’ _+<äTe⁄\T πsU≤ K+&ÉeTT\T dü+K´

1. PQ , PR ,  RQ 3

2. PQ , PR , PS , SR , SQ , RQ 6

3. .............................................

düs¡fīπsKô|’ _+<äTe⁄\ dü+K´qT, @s¡Œ&çq πsU≤ K+&ÉeTT\ dü+K´≈£î eT<Ûä́  MTs¡T @yÓTÆHê nqTÁø£e÷ìï ø£qT>=Hêïsê?

düs¡fiπ̄sKô|’ eT]ø=ìï _+<äTe⁄\qT rdüTø=ì, nqTÁø£e÷ìï |ü]o*+#·+&ç.

düs¡fi¯πsKô|’ 2 3 4 5 6 7
_+<äTe⁄\ dü+K´

yÓTT‘·Ô+ πsU≤ K+&Ü\ 1 3 6 ..... ..... .....
dü+K´

|ü≥+˝À #·÷|æq≥T¢ ˇø£ eè‘·ÔeTTqT 360 düe÷q uÛ≤>∑eTT\T

#̊j·TTeTT.

Á|ür uÛ≤>∑eTT#˚ @s¡Œ&˚ ø√DeTT ø=\‘· ˇø£ &çÁ^.
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ˇø£ øÏs¡DeTTqT ‘=*kÕúqeTTqT qT+&ç ‘·T~ kÕúqeTTq≈£î

ÁuÛÑeTD+ #˚j·T&É+ e\q ø√D+ @s¡Œ&ÉT‘·T+~.

dæús¡ _+<äTe⁄ ‘O’ Ä<Ûës¡+>±, ̌ ø£ øÏs¡DeTT jÓTTø£ÿ ‘=*

kÕúqeTT qT+&ç, ‘·T~ kÕúqeTTq≈£î ø£*π> e÷s¡TŒqT ÁuÛÑeTDeTT
n+{≤s¡T. á ÁuÛÑeTDeTT ø=\‘·qT ø√De÷ìì‘√ ø=\e>± e∫Ãq

$\TeqT ø√DeTT n+{≤s¡T.

ˇø£ |üP]Ô ÁuÛ ÑeTDeTT $\Te 3600.  ˇø£

ø√DeTTqT ecq+ eè‘·Ô̋ Òœì‘√ ≈£L&Ü ì]à+#·e#·TÃqT.

ˇπø _+<äTe⁄ qT+&ç ¬s+&ÉT øÏs ¡DeTT\T

yÓ\Te&çq|ü&ÉT ø√DeTT @s¡Œ&ÉT‘·T+~. á ø√D≤ìï @s¡Œs¡#̊

øÏs¡D≤\qT ø√DuÛÑTC≤\T nì, Ä ñeTà&ç _+<äTe⁄qT

ø√Dos¡̧eTT nì n+{≤s¡T. MTs¡T $$<Ûä ø√D≤\qT >∑T]+∫

Ç~ es¡≈£î H̊s¡TÃø=Hêïs¡T. n$ n\Œø√DeTT, \+ãø√DeTT,
n~Ûø£ø√DeTT, düs¡fīø√DeTT eT]j·TT |üsêes¡Ôq ø√DeTT\T.

4.2.1 K+&ÉqπsK\T eT]j·TT K+&ç+#·Tø=qì πsK\T

|üø£ÿ |ü{≤ìï |ü]o*+#·T+fÒ PQ
HJJG

, RS
HJJG

 düs¡fiπ̄sK\T @yÓ’Hê

ñeTà&ç _+<äTe⁄\qT ø£*–e⁄Hêïj·÷? (yê{Ïì nq+‘·+>± bı&ç–+∫qq÷

@<Ó’Hê _+<äTe⁄ e<ä› K+&ç+#·Tø=+{≤j·÷?) Ç≥Te+{Ï düs¡fīπsK\qT @eTì

|æ\TkÕÔs¡T? M{Ïì düe÷+‘·s¡ πsK\T n+{≤s¡T.

n˝≤ø±ø£ Ä ¬s+&ÉT düs¡fīπsK\T @<Ó’Hê ̌ ø£ _+<äTe⁄ e<ä› K+&ç+#·T

ø=+fÒ yê{Ïì K+&ÉqπsK\T n+{≤s¡T.
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4.2.2 $T[‘· πsK\T
ˇø£ _+<äTe⁄ e<ä› mìï düs¡fi¯πsK\T K+&ç+#·Tø=+{≤sTT?

n≥Te+{Ï düs¡fiπ̄sK\qT @eT+{≤s√ MT≈£î ‘Ó\TkÕ? eT÷&ÉT n+‘·ø£Hêï

m≈£îÿe düs¡fiπ̄sK\T π̌ø _+<äTe⁄ e<ä› K+&ç+#·Tø=+fÒ Ä düs¡fiπ̄sK\qT

$T[‘· πsK\T nì, Ä _+<äTe⁄qT $T[‘· _+<äTe⁄ nì n+{≤s¡T.

Ä˝À∫+∫, #·]Ã+∫ sêj·T+&ç

 K+&ÉqπsK\≈£î, $T[‘· πsK\≈£î >∑\ uÛÒ<äy˚T$T{Ï?

nuÛ≤´dü+ 4.1
 1. Ç∫Ãq |ü≥+˝À øÏ+~ yêìì >∑T]Ô+∫ sêj·TTeTT.

(i) @yÓ’Hê Äs¡T _+<äTe⁄\T

(ii) @yÓ’Hê ◊<äT πsU≤K+&ÉeTT\T

(iii) @yÓ’Hê Hê\T>∑T øÏs¡DeTT\T

(iv) @yÓ’Hê Hê\T>∑T düs¡fiπ̄sK\T

(v) @yÓ’Hê Hê\T>∑T düπsFj·T _+<äTe⁄\T

 2. øÏ+~ |ü{≤\qT |ü]o*+∫ yê{Ï̋ Àì ø√DeTT\T @s¡ø£yÓTÆqy√ >∑T]Ô+#·+&ç.

 3. øÏ+~ Á|üe#·Hê\T dü‘·́ yÓ÷, ndü‘·́ yÓ÷ ‘Ó\|ü+&ç.

(i) ˇø£ øÏs¡DeTTq≈£î n+‘·́ _+<äTe⁄ Ò̋<äT.

(ii) düs¡fiπ̄sK AB
HJJG

 eT]j·TT düs¡fiπ̄sK BA
HJJG

 \T ˇø£ÿfÒ.

(iii) øÏs¡DeTT AB  eT]j·TT øÏs¡DeTT BA  \T ˇø£ÿfÒ.

(iv) ˇø£ düs¡fiπ̄sK≈£î |ü]$T‘· bı&Ée⁄ ñ+&ÉTqT.

(v) ˇø£ ‘·\eTTq≈£î bı&Ée⁄, yÓ&É\TŒ\T ñ+{≤sTT. ø±ì eT+<äeTT ñ+&É<äT.
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(vi) ¬s+&ÉT y˚s¡T y˚s¡T _+<äTe⁄\ >∑T+&Ü π̌ø ˇø£ düs¡fiπ̄sKqT ^j·T>∑\eTT.

(vii) ¬s+&ÉT düs¡fiπ̄sK\T ¬s+&ÉT _+<äTe⁄\ e<ä› K+&ç+#·Tø=qTqT.

(viii) ¬s+&ÉT K+&ÉqπsK\T, π̌ø πsK≈£î düe÷+‘·s¡ πsK\T ø± Ò̋e⁄.

 4. ˇø£ >∑&çj·÷s¡eTT˝À øÏ+<ä Ç∫Ãq ø±\eTT dü÷∫+|üã&ÉTq|ü⁄&ÉT Ä ¬s+&ÉT >∑&çj·÷s¡|ü⁄ eTTfi¢̄ eT<Ûä́  @s¡Œ&ÉT ø√DeTT

m+‘·?

(a) 9’O >∑+≥\T (b)  6’O >∑+≥\T (c)   kÕˆˆ 7:00 >∑+≥\T

4.3 ø√D≤\ »‘·\T
Ç|ü&ÉT eTq+ ø=ìï ø√D≤\ »‘·\qT >∑÷]Ã #·]Ã<ë›+.

øÏ+~ |ü≥eTT\˝Àì ø√DeTT\qT |ü]o*+∫ yê{Ï yÓTT‘·ÔeTT\qT ø£qT>=q+&ç.

(i) (ii)

Á|ü‹ |ü≥eTT˝Àì ¬s+&ÉT ø√DeTT\ yÓTT‘·ÔeTT m+‘·? n~ 900  ø£<ë! n≥Te+{Ï ø√D≤\ »‘·\qT @eTì |æ\TkÕÔs√

MT≈£î ‘Ó\TkÕ? yê{Ïì |üPs¡ø£ø√D≤\T n+{≤s¡T.

Ç∫Ãq ø√DeTT  x0 nsTTq <ëì |üPs¡ø£ø√DeTT m+‘·? x0 ø√DeTT jÓTTø£ÿ |üPs¡ø£ø√DeTT (900- x0).

ñ<ëVü≤s¡D`1 : ˇø£ ø√DeTT ø=\‘· 62° nsTTq <ëì |üPs¡ø£ø√DeTT $\Te m+‘·?

kÕ<Ûäq :  |üPs¡ø£ ø√DeTT\ yÓTT‘·ÔeTT 90° ø±e⁄q 62° ø√DeTT jÓTTø£ÿ |üPs¡ø£ ø√DeTT 90° - 62° = 28°

eTs¡\ á øÏ+~ |ü≥eTT\qT |ü]o*+∫ Á|ü‹ |ü≥eTT˝Àì ø√DeTT\ yÓTT‘·ÔeTT ø£qT>=q+&ç.

Á|ü‹ |ü≥eTT˝À dü÷∫+∫q ¬s+&ÉT ø√DeTT\ yÓTT‘·ÔeTT m+‘·? 1800 ø£<ë! n≥Te+{Ï ø√D≤\ »‘·\qT @eTì

|æ\TkÕÔs√ MT≈£î ‘Ó\TkÕ? yê{Ïì dü+|üPs¡ø£ ø√D≤\T n+{≤s¡T. Ç∫Ãq ø√DeTT x0 nsTTq <ëì dü+|üPs¡ø£ ø√DeTT m+‘·?

x0 ø√DeTT jÓTTø£ÿ dü+|üPs¡ø£ ø√DeTT (180° - x°).
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30° 60° 120°

1

2

(iv)

1
2

3

(iii)

(ii)

1 2

(i)

1
2
3

O A

B

C

ñ<ëVü≤s¡D`2 : ¬s+&ÉT |üPs¡ø£ ø√DeTT\ ìwüŒ‹Ô 4:5. nsTTq Ä ø√DeTT\T ø£qT>=q+&ç.

kÕ<Ûäq : ø±e\dæq ø√DeTT\qT 4x eT]j·TT 5x nqTø=qTeTT.

ø±e⁄q 4x + 5x = 900 (m+<äT≈£î?)
9x = 900 ⇒   x = 100

ø±ã{Ïº ø±e\dæq ø√DeTT\T 400 eT]j·TT 500.

Ç|ü&ÉT (120°, 240°) (100°, 260°) (180°, 180°) (50°, 310°) ..... yÓTT<ä\>∑T ø√D≤\ »‘·\qT

|ü]o*+#·+&ç. n≥Te+{Ï ø√D≤\ »‘·\qT @eTì |æ\TkÕÔeTT? ¬s+&ÉT ø√D≤\ yÓTT‘·ÔeTT 360° nsTTq Ä ø√D≤\qT

dü+j·TT>∑à ø√D≤\T n+{≤s¡T. 270° ø√DeTTq≈£î dü+j·TT>∑àø√DeTT ˙e⁄ #Ó|üŒ>∑\yê? x° ø√DeTTq≈£î dü+j·TT>∑à ø√DeTT

m+‘·?

Ç$#̊j·T+&ç

1. øÏ+~ ø√DeTT\≈£î |üPs¡ø£, dü+|üPs¡ø£ eT]j·TT dü+j·TT>∑à ø√DeTT\qT sêj·T+&ç.

(a) 450 (b) 750 (c) 54° (d) 300

(e) 600 (f) 90° (g) 0°

2. øÏ+~ ø√DeTT\˝À @ ø√D≤\ »‘·\T |üPs¡ø£ eT]j·TT dü+|üPs¡ø£ ø√D≤\ »‘·\T ne⁄‘êsTT.

(i) (ii) (iii)

øÏ+~ |ü{eTT\qT |ü]o*+#·+&ç. Ä ø√DeTT\≈£î @yÓ’Hê ñeTà&ç>± ñHêïj·÷?
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1
2 3 4

5

(i) e |ü≥+˝À ∠ 1 eT]j·TT ∠ 2 \≈£î os¡¸eTT  ‘O’, os¡¸uÛÑT»eTT ‘ OB
JJJG

’  \T ñeTà&ç>± ñ+&É&Üìï

>∑eTì+#·e#·TÃqT. Ä ¬s+&ÉT ø√DeTT\ ñeTà&ç>± ˝Òì uÛÑT»eTT\ >∑T]+∫ MTs¡T @$T #Ó|üŒ>∑\s¡T? n$ m˝≤

neTs¡Ãã&çe⁄HêïsTT? Ä uÛÑT»eTT\T ñeTà&ç uÛÑT»eTTq≈£î ¬s+&ÉT |üø£ÿ˝≤ neTs¡Ãã&ç ñHêïsTT. n≥Te+{Ï ø√D≤\ »‘·\qT

@eTì |æ\TkÕÔs¡T?

yê{Ïì Ädüqï ø√D≤\ »‘· n+{≤eTT.

(ii) e |ü≥+˝À ∠1 eT]j·TT ∠2 \T áj·Tã&Ü¶sTT. á ø√DeTT\≈£î ñeTà&ç os¡̧eTT>±ì, ñeTà&ç uÛÑT»eTT>±ì

Ò̋e⁄. ø±e⁄q Ç$ Ädüqï ø√DeTT\T ø±e⁄.

Á|üj·T‹ï+#·+&ç

   (i) ô|’q Ç∫Ãq (i, ii, iii eT]j·TT iv) |ü≥eTT\˝À Ädüqï ø√D≤\ »‘·\qT, Ädüqï ø√DeTT\T ø±ì

»‘·\qT >∑T]Ô+∫ sêj·T+&ç.

   (ii) |üø£ÿ |ü≥eTT˝Àì Ädüqï ø√D≤\

»‘·\qT >∑T]Ô+∫ sêj·T+&ç.

ˇø£ ø√D≤\ »‘·, ñeTà&ç os¡̧eTT, ñeTà&ç uÛÑT»eTT ø£*– ñ+&ç, ñeTà&ç>± Ò̋ì uÛÑTC≤\T, ñeTà&ç uÛÑT»eTTq≈£î

#Ó]jÓTTø£ yÓ’|ü⁄q ñqï, Ä ø√D≤\ »‘·qT Ädüqï ø√D≤\ »‘· n+{≤eTT.

Ç∫Ãq |ü{≤ìï |ü]o*+#·+&ç. ̌ ø£ Ä≥>±&ç #ÓsTT´ C≤yÓ*Hé‘√

ø√DeTT\T #˚j·TT#·Tqï~. n$ m≥Te+{Ï ø√DeTT\T? n$ Ädüqï

ø√DeTT\ì eTq≈£î ‘Ó\TdüTqT. eT] Ä ¬s+&ÉT ø√DeTT\ yÓTT‘·ÔeTT

m+‘√ MTs¡T #Ó|üŒ>∑\sê? n~ düs¡fiπ̄sKô|’ ñHêïsTT ø±e⁄q Ä ø√D≤\

yÓTT‘·Ô+ 1800. n≥Te+{Ï ø√D≤\ »‘·\qT @eTì |æ\TkÕÔeTT? <ëìì

πsFj·T<ä«j·T+ n+{≤s¡T. ø±e⁄q ¬s+&ÉT Ädüqï ø√DeTT\ yÓTT‘·ÔeTT

1800 nsTTq <ëìì eTq+ πsFj·T<ä«j·T+ n+{≤eTT.

Ä˝À∫+∫, #·]Ã+∫ sêj·T+&ç

πsFj·T<ä«j·T+ m|ü&É÷ dü+|üPs¡ø£ø√D≤\T ne⁄‘êsTT. ø±ì dü+|üPs¡ø£ ø√D≤\ »‘· πsFj·T<ä«j·T+

ø±qedüs¡+ Ò̋<äT. m+<äT≈£î?
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1 2

(i) 1 2

(ii)

1 2

(iii)

O

A

B

C

150° 70°

(iii)

O

A

C

B

60°
30°

(i)

A

B

C

O

60°
80°

(ii)

ø£è‘·́ +

á øÏ+~ |ü≥eTT\˝Àì ø√DeTT\qT ø=*∫ |ü{Ïºø£̋ À ì+|ü+&ç.

|ü≥+ ∠1 ∠2 ∠1 + ∠2

(i)

(ii)

(iii)

4.3.1 πsFj·T<ä«j·T ø√D≤\ d”«ø£è‘·+

d”«ø£è‘·+ : ˇø£ øÏs¡DeTT ‘=* _+<äTe⁄ ˇø£ düs¡fiπ̄sKô|’ ñqï#√ n|ü&ÉT @s¡Œ&çq Ädüqï ø√DeTT\ yÓTT‘·Ô+ 180°.

¬s+&ÉT Ädüqï ø√DeTT\ yÓTT‘·ÔeTT 180° nsTTq yê{Ïì πsFj·T<ä«j·T+ n+{≤eTT.

|ü≥+˝À 01 2 180∠ + ∠ =

á øÏ+~ ø£è‘ê´ìï #˚j·T+&ç. |ü≥+˝À #·÷|æq≥T¢ y˚s¡Ty˚s¡T ø=\‘·\T

>∑\ Ädüqïø√DeTT\ ̂ j·T+&ç. Á|ü‹ dü+<äs¡“¤+˝À ñeTà&ç>± Ò̋ì ¬s+&ÉT uÛÑTC≤\˝À

ˇø£ uÛÑT»eTT yÓ+ã&ç ùdÿ\TqT ñ+#·+&ç. ñeTà&ç>± Ò̋ì Ä ¬s+&Ée uÛÑT»eTT ≈£L&Ü

ùdÿ\T yÓ+ã&ç ñ+≥T+<ë?

1 2
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1 2

4 3

1 2

4 3
1

2

4

3

πøe\+ (iv) e |ü≥+˝À e÷Á‘·ẙT ñeTà&ç>± ̋ Òì ¬s+&ÉT

uÛÑTC≤\T ùdÿ\T yÓ+ã&ç ñ+{≤sTT nq>± n$ ˇø£

düs¡fi¯ πsKqT @s¡Œs¡TkÕÔsTT. Ç+ø± |ü]o*+∫q≥¢sTT‘˚

∠ AOC + ∠ COB =  55° + 125°  = 180°.
$T–*q |ü≥eTT\≈£î Ç~ e]Ô+#·<äT.

d”«ø£è‘·eTT : ¬s+&ÉT Ädüqï ø√DeTT\ yÓTT‘·ÔeTT 180° nsTTq Ä

¬s+&ÉT ø√DeTT\˝À ñeTà&ç>± ˝Òì uÛÑTC≤\T ˇø£ düs¡fi¯πsKqT

@s¡Œs¡TkÕÔsTT.

ˇø£ _+<äTe⁄ e<ä› @s¡Œ&˚ ø√D≤\T : ˇø£ _+<äTe⁄ e<ä› @s¡Œ&˚ nìï

ø√D≤\ yÓTT‘·ÔeTT m\¢|ü&É÷ 360° ñ+≥T+~.

Ç∫Ãq |ü≥+˝À 01 2 3 4 5 360∠ + ∠ + ∠ + ∠ + ∠ =

4.3.2 K+&Éq πsK\‘√ @s¡Œ&̊ ø√D≤\T

¬s+&ÉT K+&Éq πsK\qT ^dæ yê{ÏøÏ ù|s¡T¢ ô|≥º+&ç. n+<äT˝À @s¡Œ&çq πsFj·T

<ä«j·÷\qT >∑T]Ô+∫ MT H√{Ÿ |ü⁄düÔø£eTT˝À sêj·T+&ç. mìï »‘·\ πsFj·T<ä«j·T ø√D≤\T

@s¡Œ&Ü¶sTT?

Ç∫Ãq |ü≥+˝À ∠POS eT]j·TT  ∠ROQ \T π̌ø osê¸ìï ø£*–ñ+&ç ñeTà&ç

uÛÑT»eTT Ò̋ì n_ÛeTTK ø√D≤\T. n+<äTπø M{Ïì osê¸_ÛeTTK ø√D≤\T n+{≤s¡T.

        mìï »‘·\ osê¸_ÛeTTK ø√D≤\T ñHêïsTT? yê{Ïì ˙e⁄ >∑T]Ô+#·>∑\yê? (|ü≥eTT #·÷&ÉTeTT)

ø£è‘·́ +

øÏ+<ä Ç∫Ãq |ü≥eTT\˝À, Á|ür |ü≥eTT˝Àì Hê\T>∑T ø√DeTT\T 1, 2, 3, 4 \qT ø=*∫ |ü{Ïºø£̋ À sêj·T+&ç.

P S

R

O

Q

a
b

c
d

1 21
3

4
5

AB

C

125°
O 55°

|ü≥+  (iv)
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a b

(ii)

a
b

(i)

|ü≥+ ∠1 ∠2 ∠3 ∠4

(i)

(ii)

(iii)

osê¸_ÛeTTK ø√D≤\ »‘·\ >∑T]+∫ ̇ e⁄ @$T |ü]o*+#êe⁄? n$ düe÷qeTT>± ñHêïj·÷? dæ<ëΔ+‘· |üs¡+>± Bìì

ìs¡÷|æ<ë›+.

dæ<ë∆+‘·eTT : ¬s+&ÉT düs¡fiπ̄sK\T ˇø£ _+<äTe⁄ e<ä› K+&ç+#·Tø=+fÒ @s¡Œ&çq osê¸_ÛeTTK ø√D≤\ ø=\‘·\T düe÷q+.

<ä‘êÔ+X¯eTT : AB eT]j·TT CD \T ‘O’ _+<äTe⁄ e<ä› K+&ç+#·Tø=H˚ ¬s+&ÉT düs¡fiπ̄sK\T.

kÕsê+X¯eTT :
 (i) ∠ AOC =  ∠ BOD

            (ii) ∠ DOA =  ∠ COB.
ñ|ü|ü‹Ô :

øÏs¡DeTT OA
JJJG

 düs¡fiπ̄sK CD
HJJG

 ô|’ qTqï~.

n+<äTe\q,   ∠ AOC +  ∠ DOA = 180° [πsFj·T<ä«j·T d”«ø£è‘·+].... (1)

n˝≤π> ∠ DOA +  ∠ BOD = 180° [m+<äT≈£î?] .... (2)

∠ AOC + ∠ DOA  = ∠ DOA +  ∠ BOD [(1) eT]j·TT (2) \ qT+&ç]

∠ AOC =   ∠ BOD [düe÷q+>±qTqï ø√D≤\qT ¬s+&ÉTyÓ’|ü⁄˝≤ ‘=\–+#·>±]

n<˚ $<Ûä+>± eTq+

∠ DOA = ∠ COB nì ìs¡÷|æ+#·e#·TÃqT.

Bìì ˙e⁄ dü«+‘·+>± Á|üj·T‹ï+#·T.

Ç$#̊j·T+&ç

 1. øÏ+<ä Ç∫Ãq ø√D≤\qT, |üPs¡ø£ ø√D≤\T, πsFj·T<ä«j·T+, osê¸_ÛeTTK ø√D≤\T eT]j·TT Ädüqï ø√D≤\ »‘·\T>±

eØZø£]+#·+&ç.

O
D B

A C
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a
b

(iv)

a
b

(iii)

  2. Á|ü‹ |ü≥eTT˝À ø√DeTT ‘a’ $\TeqT ø£qT>=ì, ø±s¡D≤\T $e]+#·+&ç.

Ç|ü&ÉT, ø=ìï ñ<ëVü≤s¡D\T #·÷<ë›+.

ñ<ëVü≤s¡D`3 : |üø£ÿ |ü≥+˝À AB
HJJG  ˇø£ düs¡fiπ̄sK. nsTTq ‘x’

$\TeqT ø£qT>=ì <ëì düVü‰j·T+‘√ ∠ AOC, ∠ COD eT]j·TT

∠ BOD \qT ø£qT>=q+&ç.

kÕ<Ûäq : AB
HJJG  nH˚~ ˇø£ düs¡fiπ̄sK. Bìô|’ ‘O’ _+<äTe⁄e<ä›

@s¡Œ&çq ø√DeTT\ yÓTT‘·ÔeTT 1800.

∴ (3x + 7)° + (2x - 19)° + x = 180° (∴πsFj·T ø√D≤\T)

⇒  6x - 12 = 180 ⇒  6x = 192 ⇒  x = 32°.

ø±e⁄q, ∠ AOC = (3x + 7)° = (3× 32 + 7)o = 103o,

∠ COD = (2x - 19)° = (2 × 32 - 19)o = 45o, ∠ BOD = 32o.

ñ<ëVü≤s¡D`4 : |üø£ÿ |ü≥+˝À PQ eT]j·TT RS düs¡fi¯ πsK\T, _+<äTe⁄ ‘O’ e<ä›

K+&ç+#·Tø=+≥THêïsTT. ∠ POR : ∠ ROQ = 5: 7 nsTTq nìï ø√DeTT\ ø=\‘·\T

ø£qT>=qTeTT.

kÕ<Ûäq : ∠ POR + ∠ ROQ = 180° (πsFj·T <ä«j·T+)

ø±ì ∠ POR : ∠ ROQ = 5 : 7 (<ä‘êÔ+X¯eTT)

a
50°

(i)

43°

a

(ii)

209° a

96°

(iii)

a
63°

(iv)

O

P S

R Q

A B

C

D

O
(3 +7)°x x°

(2
19

)°
x-
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ø±e⁄q, ∠ POR = 
5 180

12
× = 75°

n<˚$<Ûä+>±, ∠ ROQ =  7 180
12

×  = 105°

Ç|ü&ÉT,  ∠ POS = ∠ ROQ = 105° (osê¸_ÛeTTK ø√D≤\T)

eT]j·TT  ∠ SOQ = ∠ POR = 75° (osê¸_ÛeTTK ø√D≤\T)

ñ<ëVü≤s¡D`5 : |üø£ÿ |ü≥+˝À AOB ˇø£ düs¡fiπ̄sK. ∠ COD = 90o,  ∠ BOE= 72o nsTTq ∠ AOC, ∠ BOD
eT]j·TT ∠ AOE  ø√DeTT\ ø=\‘·\T …̋øÏÿ+#·+&ç.

kÕ<Ûäq :  AOB ˇø£ düs¡fiπ̄sK ø±e⁄q

∠ AOE + ∠ EOB  = 180o (πsFj·T<ä«j·T+)

           ⇒  3x° + 72° = 180°

⇒  3x° = 108° ⇒  x = 36°.

∴ ∠ COA + ∠ DOC + ∠ BOD = 1800 (∵  düs¡fi¯ø√D+)

⇒   x° + 90° +  y°  = 180°

⇒  36° + 90° + y°  = 180°
 y°  = 180° − 126° = 54°

∴ ∠ COA = 36o, ∠ BOD = 54o eT]j·TT ∠ AOE = 108o.

ñ<ëVü≤s¡D`6 : Ç∫Ãq |ü≥+˝À øÏs¡DeTT OS
JJJG

 düs¡fiπ̄sK PQ
HJJG

ô|’ ñqï~. øÏs¡DeTT OR
JJJG

eT]j·TT øÏs¡DeTT OT
JJJG

 \T es¡Tdü>± ∠ SOP eT]j·TT ∠ QOS  \ ø√D düeT~«K+&Éq

πsK\T. nsTTq ∠ TOR ø=\‘·qT ø£qT>=q+&ç.

kÕ<Ûäq : øÏs¡DeTT OS
JJJG

 düs¡fiπ̄sK P Q
JJJG

 ô|’ ñqï~.

ø±e⁄q,  ∠ SOP + ∠ QOS = 180° ( πsFj·T<ä«j·T+)

∠ SOP = x° nqTø=qTeTT.

∴ x° + ∠ QOS = 180° (m˝≤ nsTT+~?)

ø±e⁄q, ∠ QOS = 180° – x°

∠ SOP ≈£î OR
JJJG

ø√D düeT~«K+&ÉqπsK.

∴ ∠ SOR =  1
2

× ∠ SOP

  = 
°1 °

2 2
xx× =

A B

DC

E

72°

90°
x° y°

3x°
O

P O Q

T

SR
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P

T Q

R
S

O

n<˚$<Ûä+>±,  ∠ TOS  =  1
2

× ∠ QOS

                             =  1
2

× (180° – x°)

                             =  90° – 
2
x°

Ç|ü&ÉT,  ∠ TOR     = ∠ SOR + ∠ TOS

                             =  90
2 2
x x° °⎛ ⎞

+ ° −⎜ ⎟
⎝ ⎠

                             = 90°

ñ<ëVü≤s¡D`7 :  |üø£ÿ |ü≥+˝À OP
JJJG

, OQ
JJJG

, OR
JJJG

 eT]j·TT OS
JJJG

 \T Hê\T>∑T øÏs¡DeTT\T nsTTq

∠ QOP + ∠ ROQ + ∠ SOR + ∠ POS = 360° nì ìs¡÷|æ+#·TeTT.

kÕ<Ûäq : Ç∫Ãq |ü≥+˝À OP
JJJG

, OQ
JJJG

, OR
JJJG

˝Ò<ë OS
JJJG

 \˝À @<Ó’Hê ˇø£

øÏs¡DeTTq≈£î e´‹πsø£ øÏs¡DeTT ^j·TTeTT.

TOQ
HJJJJG

 düs¡fīπsK n>∑Tq≥T¢ øÏs¡DeTT OT
JJJG

 ̂ j·TTeTT. Ç|ü&ÉT øÏs¡DeTT

OP  düs¡fiπ̄sK TQ
HJJG

 ô|’ ñ+&ÉTqT.

∴ ∠ TOP + ∠ QOP = 180° .... (1)  (πsFj·T<ä«j·T+)

n<˚$<Ûä+>± OS
JJJG

 düs¡fiπ̄sK TQ
HJJG

 ô|’ ñqï~.

∴ ∠ TOS + ∠ SOQ = 180° .... (2) (m+<äT≈£î?)

ø±ì ∠ SOQ = ∠ SOR + ∠ ROQ

düMTø£s¡DeTT (2) ˝À sêj·T>±

∠ TOS + ∠ SOR + ∠ ROQ = 180° .... (3)

(1) eT]j·TT (3) düMTø£s¡DeTT\qT ø£\T|ü>±

∠ POT + ∠ QOP + ∠ TOS + ∠ SOR + ∠ ROQ = 360° .... (4)

ø±ì ∠ TOP + ∠ TOS = ∠ POS

n+<äTe\q düMTø£s¡DeTT (4) øÏ+~ $<ÛäeTT>± e÷s¡TqT.

∠ QOP + ∠ ROQ + ∠ SOR + ∠ POS = 360°
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P

M

X Y

N

a

O
b

c

40°
A B

C

D

E

O

z°

x°

y°

A

E

D

C
F

B

O

A

B

C
(3 +18)°x 93°

O

A

296°

B

C

(x-24)°

29°
O

B

62°(2+3 )°x

C

A D

O

A

B

C

40°
(6 +2)°x

O

nuÛ≤´dü+ 4.2

 1. Ç∫Ãq |ü≥+˝À AB
HJJG

, CD
HJJG

eT]j·TT EF
HJG

düs¡fiπ̄sK\T ‘O’ e<ä› K+&ç+#·Tø=qTqT. x : y : z = 2 : 3 : 5 nsTTq

x, y eT]j·TT z \ $\Te\T ø£qT>=q+&ç.

 2. øÏ+<ä Ç∫Ãq |ü≥eTT\˝À x $\TeqT ø£qT>=qTeTT.

(i)         (ii)

(iii) (iv)

 3. |üø£ÿ |ü≥+˝À düs¡fiπ̄sK\T AB
HJJG

 eT]j·TT CD
HJJG

 \T _+<äTe⁄

‘O’ e<ä› K+&ç+#·Tø=qTqT. ∠ AOC + ∠ BOE = 70°
eT]j·TT ∠ DOB = 40°. nsTTq ∠ BOE eT]j·TT

|üsêes¡Ôqø√D+ ∠ COE \ ø=\‘·\T ø£qT>=qTeTT.

4. |üø£ÿ |ü≥+˝À düs¡fiπ̄sK\T  XY
HJJG

  eT]j·TT  MN
HJJJG

 \T _+<äTe⁄

‘O’ e<ä› K+&ç#·Tø=qTqT. ∠ YOP = 90° . a: b = 2 : 3,
nsTTq ø√DeTT c ø=\‘·\T ø£qT>=qTeTT.
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 5. |üø£ÿ |ü≥+˝À  ∠ RQP = ∠ PRQ nsTTq

∠ PQS = ∠ TRP nì ìs¡÷|æ+#·TeTT.

   6. Ç∫Ãq |ü≥+˝À x + y = w + z nsTTq

AOB ˇø£ düs¡fiπ̄sK nì ìs¡÷|æ+#·+&ç.

   7. |üø£ÿ |ü≥+˝À PQ
HJJG

 ̌ ø£ düs¡fīπsK. øÏs¡DeTTOR
JJJG

, PQ
HJJG

 düs¡fīπsK≈£î

\+ãeTT>±qTqï~. OS
JJJG

 nH˚~ OP
JJJG

 eT]j·TT OR
JJJG

 \ eT<Ûä́

qTqï y˚s=ø£ øÏs¡DeTT nsTTq

∠ ROS  = 
1
2 ( ∠ QOS − ∠ SOP) nì ìs¡÷|æ+#·+&ç.

  8. ∠ XYZ = 64° . XY ì _+<äTe⁄ ‘P’ es¡≈£î bı&ç–+∫Hês¡T. ∠ ZYP  ì øÏs¡DeTT YQ düeT~«K+&Éq

#˚j·TTqT. á düe÷#ês¡eTTqT |ü≥s¡÷|üeTT˝À #·÷|ü+&ç. n<˚$<Ûä+>± ∠ XYQ eT]j·TT |üsêes¡Ôq ø√DeTT

∠ QYP \ ø=\‘·\T ø£qT>=q+&ç.

4.4 düs¡fiπ̄sK\T eT]j·TT ‹s¡́ Áπ>K
Ç∫Ãq |ü{≤ìï |ü]o*+#·+&ç. düs¡fiπ̄sK ‘l’, $T–*q düs¡fiπ̄sK\T ‘m’

eT]j·TT ‘n’ \qT mìï _+<äTe⁄\ e<ä› K+&ç+∫q~? düs¡fiπ̄sK ‘l’  $T–*q

¬s+&ÉT πsK\qT ¬s+&ÉT y˚s¡Ty˚s¡T _+<äTe⁄\ e<ä› K+&ç+∫q~. Ç≥Te+{Ï

düs¡fiπ̄sKqT eTq+ @eTì |æ\TkÕÔeTT? Bìì eTq+ ‹s¡́ Áπ>K n+{≤eTT. ¬s+&ÉT

ẙs¡Tẙs¡T düs¡fīπsK\qT ‘l’  ẙs¡Tẙs¡T _+<äTe⁄\ e<ä› K+&ç+#̊ düs¡fīπsKqT ‹s¡́ Áπ>K

n+{≤s¡T. düs¡fīπsK ‘l ’  $T–*q düs¡fīπsK\T ‘m’ eT]j·TT ‘n’ qT es¡Tdü>± ‘P’
eT]j·TT ‘Q’ _+<äTe⁄\e<ä› K+&ç+#·T#·Tqï~. ø±e⁄q düs¡fiπ̄sK ‘l’, düs¡fiπ̄sK\T

m eT]j·TT n \≈£î ‹s¡́ Áπ>K.

¬s+&ÉT düs¡fi¯ πsK\qT ˇø£ ‹s¡́ Áπ>K K+&ç+#·>± @s¡Œ&˚ ø√DeTT\ dü+K´qT |ü]o*+#·+&ç.

QS TR

P

P Q

S
R

O

Pm

Q
n

1
l

2

3
4

5 6
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A

z

B

O

C

y
x

w
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ˇø£ ‹s¡́ Áπ>K ¬s+&ÉT düs¡fi¯ πsK\qT K+&ç+#·>± 8 ø√DeTT\T @s¡Œ&ÉTqT.

á ø√DeTT\qT |ü≥eTT˝À #·÷|æq≥T¢ ∠ 1, ∠ 2. . . ∠ 8 nì >∑T]Ô+#·+&ç. á ø√DeTT\qT eTqeTT

eØZø£]+#·>∑\e÷? á ø√DeTT\˝À ø=ìï u≤Vü≤´ø√DeTT\T eT]j·TT ø=ìï n+‘·s¡ ø√DeTT\T. ∠ 1, ∠ 2, ∠ 7 eT]j·TT

∠ 8 \T u≤Vü≤´ø√DeTT\T, n<˚$<Ûä+>± ∠ 3, ∠ 4, ∠ 5 eT]j·TT ∠ 6 \T n+‘·s¡ø√DeTT\T.

‹s¡́ Áπ>K≈£î π̌øyÓ’|ü⁄q ñ+&ç, Ädüqï ø√DeTT\Tø±q{Ïº ˇø£ n+‘·s¡, ˇø£ u≤Vü≤´ ø√DeTT\ »‘·qT dü<äèX¯ø√D≤\T

n+{≤s¡T.

Ç∫Ãq |ü≥eTT˝À

(a) dü<äèX¯ø√D≤\T (nqTs¡÷|üø√D≤\T) @$?

(i) ∠ 1 eT]j·TT ∠ 5   (ii) ∠ 2 eT]j·TT ∠ 6
(iii) ∠ 4 eT]j·TT ∠  8 (iv) ∠ 3 eT]j·TT ∠  7, ø±e⁄q 4 »‘·\ dü<äèX¯ ø√D≤\TñHêïsTT.

(b) @ø±+‘·s¡ ø√D≤\T @$?

(i) ∠ 4 eT]j·TT ∠ 6 (ii) ∠ 3 eT]j·TT ∠ 5, \T ¬s+&ÉT »‘·\ @ø±+‘·s¡ ø√D≤\T (m+<äT≈£î?)

(c) @ø£ u≤Vü≤´ø√D≤\T @$?

(i) ∠ 1 eT]j·TT ∠ 7 (ii) ∠ 2 eT]j·TT ∠ 8, \T ¬s+&ÉT »‘·\ @ø£ u≤Vü≤´ ø√D≤\T (m+<äT≈£î?)

(d) ‹s¡́ Áπ>K≈£î π̌øyÓ’|ü⁄qTqï n+‘·s¡ø√D≤\T @$?

(i) ∠ 4 eT]j·TT ∠ 5 (ii) ∠ 3 eT]j·TT ∠ 6 \T ‹s¡́ Áπ>K≈£î π̌øyÓ’|ü⁄qTqï ¬s+&ÉT »‘·\

n+‘·s¡ ø√D≤\T (m+<äT≈£î?).

‹s¡́ Áπ>K≈£î π̌ø yÓ’|ü⁄qTqï á n+‘·s¡ ø√D≤\qT es¡Tdü n+‘·s¡ø√D≤\T ( Ò̋<ë) düVü≤ n+‘·s¡ø√D≤\T ( Ò̋<ë)

nqTã+~Û‘· n+‘·s¡ø√D≤\T n+{≤s¡T.

(e) ‹s¡́ Áπ>K≈£î π̌øyÓ’|ü⁄qTqï u≤Vü≤´ø√D≤\T @$?

(i) ∠1, ∠8   (ii) ∠2, ∠7 \T ¬s+&ÉT »‘·\ ‹s¡́ Áπ>K≈£î π̌øyÓ’|ü⁄qTqï

u≤Vü≤´ø√D≤\T (m+<äT≈£î?)

‹s¡́ Áπ>K≈£î π̌ø yÓ’|ü⁄qTqï u≤Vü≤´ø√D≤\qT es¡Tdü u≤Vü≤´ ø√D≤\T ( Ò̋<ë) düVü≤ u≤Vü≤´ø√D≤\T ( Ò̋<ë) nqTã+~Û‘·

u≤Vü≤´ø√D≤\T n+{≤s¡T.

Ç∫Ãq ¬s+&ÉT düs¡fiπ̄sK\T l eT]j·TT m \T düe÷+‘·s¡ πsK …̋’q dü<äèX¯ø√D≤\ >∑T]+∫ MTs¡T @$T #Ó|üŒ>∑\s¡T?

dü]#·÷&É+&ç. n$ düe÷q+>± ñ+{≤j·÷? ne⁄qT, n$ düe÷qeTT Ò̋.

dü<äèX¯ø√D≤\ d”«ø£è‘·eTT : ˇø£ »‘· düe÷+‘·s¡ πsK\qT ‹s¡́ Áπ>K K+&ç+#·>± @s¡Œ&çq Á|ü‹ dü<äèX¯ø√D≤\ »‘· düe÷q+>±

ñ+{≤sTT.

Ç∫Ãq |ü≥+˝À @ø±+‘·s¡ ø√D≤\ »‘·\T eT<Ûä́  m˝≤+{Ï dü+ã+<Ûä+

ñ+~. (i) ∠ RQB eT]j·TT ∠ QRC

(ii) ∠ AQR eT]j·TT ∠ DRQ?

M{Ï eT<Ûä́  dü+ã+<ÛäeTT ø£qT>=q&ÜìøÏ dü<äèX¯ø√D≤\ d”«ø£è‘êìï

ñ|üjÓ÷–+#·e#êÃ?

P
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C DR
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x°

n

l

m

110°

y°

n

l

m

84°

n

l

m

100°
z°

53°

s°

n

l

m

Ç∫Ãq |ü≥+˝À ‹s¡́ Áπ>K PS
HJG

 ¬s+&ÉT düe÷+‘·s¡πsK\T AB
HJJG

 eT]j·TT CD
HJJG

 \qT es¡Tdü _+<äTe⁄\T Q eT]j·TT

R \ e<ä› K+&ç+#·T#·Tqï~.

∠ RQB = ∠ QRC eT]j·TT ∠ AQR = ∠ DRQ nì ≈£qT>=+<ë+.

MT≈£î ‘Ó\TkÕ ∠ PQA = ∠ QRC ..... (1) (dü<äèX¯ø√D≤\d”«ø£è‘·eTT)

eT]j·TT ∠ PQA = ∠ RQB ..... (2) (m+<äT≈£î?)

(1), (2) \ qT+&ç ∠ RQB = ∠ QRC nì eTq+ #Ó|üŒ>∑\eTT.

n<˚$<Ûä+>±,  ∠ AQR = ∠ DRQ.

á |òü*‘êìï dæ<ëΔ+‘· s¡÷|ü+˝À øÏ+~ $<Ûä+>± Á|üe∫+#·e#·TÃqT.

dæ<ë∆+‘·eTT 4.2 : ¬s+&ÉT düe÷+‘·s¡ πsK\qT ˇø£ ‹s¡́ Áπ>K K+&ç+#·>± @s¡Œ&çq Á|ü‹ @ø±+‘·s¡ ø√D≤\ »‘· düe÷qeTT.

Ç<˚ $<Ûä+>±, ‹s¡́ Áπ>K≈£î π̌ø yÓ’|ü⁄qTqï n+‘·s¡ø√D≤\≈£î dü+ã+~Û+∫q dæ<ëΔ+‘êìï sêã≥ºe#·TÃqT.

dæ<ë∆+‘·eTT 4.3 : ¬s+&ÉT düe÷+‘·s¡ πsK\qT ̌ ø£ ‹s¡́ Áπ>K K+&ç+#·>± @s¡Œ&çq ‹s¡́ Áπ>K≈£î ̌ πø yÓ’|ü⁄qTqï Á|ür n+‘·s¡ø√D≤\

»‘· dü+|üPs¡ø±\T.

Ç$#̊j·T+&ç

  1. øÏ+~ |ü{≤\˝À l, m \T ¬s+&ÉT düe÷+‘·s¡ πsK\T eT]j·TT n ‹s¡́ Áπ>K. Á|ü‹ |ü≥eTT˝Àì dü÷∫+#·ã&çq

ø√DeTT $\TeqT ø£qT>=q+&ç.
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2. øÏ+~ yê{˝À ‘x’ $\TeqT ø£qT>=q+&ç eT]j·TT ø±s¡DeTT\qT ‘Ó\Œ+&ç.

ø£è‘·́ +

ˇø£ ùdÿ\TqT, eT÷\eT{≤ºìï rdüTø√+&ç.

|ü≥eTT˝À #·÷|æq≥T¢ eT÷\eT{≤ºìï ùdÿ\Tô|’

neTs¡Ã+&ç. eT÷\eT≥ºeTT @≥yê\T n+#·T yÓ+ã&ç

ô|ì‡˝Ÿ‘√ ^‘· ^j·T+&ç. Ç|ü&ÉT eT÷\eT{≤ºìï <ëì

øÏå‹» düe÷+‘·s¡ n+#·T yÓ+ã&ç »]|æ, eTs¡\

@≥yê\T n+#·T yÓ+ã&ç ̂ ‘· ̂ j·T+&ç. eTqeTT ̂ dæq

¬s+&ÉT ^‘·\T düe÷+‘·s¡+>± ñ+&É&Üìï eTqeTT

>∑eTì+#·e#·TÃqT? n$ m+<äT≈£î düe÷+‘·s¡+>± ñHêïsTT? Ä˝À∫+∫, MT $TÁ‘·T\‘√ #·]Ã+#·+&ç.

l

m

n

60°

(8 -4)°x

l

m

n

(14 -1)°x

(12 +17)°x

(13 -5)°x

(17 +5)°x

l

m

n

l

m

n

75°

(11 -2 °x )

øÏå‹»

düe÷+‘·s¡ πsK Á‹uÛÑT»eTT
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A B C D

SQ

Ç$#̊j·T+&ç

düs¡fiπ̄sK AD
HJJG

ô|’ ¬s+&ÉT _+<äTe⁄\T B, C \qT >∑T]Ô+#·+&ç.

B, C \ e<ä› ∠ABQ, ∠BCS düe÷q ø√D≤\qT ì]à+#·+&ç. QB,
SC \qT AD øÏ ne‘·* yÓ’|ü⁄ bı&ç–+#·>± PQ, RS düs¡fiπ̄sK\T

@s¡Œ&ÉTqT.

@s¡Œ&çq PQ
HJJG

, RS
HJJG

 düs¡fiπ̄sK\≈£î ñeTà&ç \+ãπsK\T EF , GH  \qT ̂ j·T+&ç. EF , GH  \qT ø=\e+&ç.

MTs¡T @$T>∑eTìkÕÔs¡T? <ëì qT+&ç MTs¡T @$T ìsêΔ]kÕÔs¡T? ¬s+&ÉT düs¡fiπ̄sK\ eT<Ûä́  \+ã <ä÷s¡eTT düe÷qyÓTÆq Ä

¬s+&ÉT πsK\T düe÷+‘·sê\T nì »„|æÔøÏ ‘Ó#·TÃø√+&ç.

d”«ø£è‘·eTT  : ¬s+&ÉT düs¡fiπ̄sK\qT ˇø£ ‹s¡́ Áπ>K K+&ç+#·>± @s¡Œ&çq ˇø£ »‘· dü<äèX¯ ø√D≤\T düe÷qyÓTÆq Ä ¬s+&ÉT

düs¡fiπ̄sK\T düe÷+‘·s¡πsK\T. (dü<äèX¯ø√D≤\ $|üs¡́ j·T d”«ø£è‘·eTT)

e&É+ãeTT nq>± |ü⁄] Ò̋ì ‘ê&ÉT≈£î ̌ ø£ ∫es¡ d”dü|ü⁄ >∑T+&ÉT ø£{Ïº ñ+≥T+~.

ñ<ëVü≤s¡D≈£î >√&É, ô|’ø£|ü\ eT<Ûä́ ø√D+ 1200 \T e⁄qï#√ e&É+ãeTT eT]j·TT

ô|’ø£|ü\ eT<Ûä́  ø√DeTT ≈£L&Ü 120o ñ+≥T+~. Bìì ã{Ïº y˚TÅd”Ô >√&É ì\Te⁄>±

ñ+<äì ìsêΔ]+#·T≈£î+{≤&ÉT. n‘·qT @s¡ø£+>± á ìsêΔs¡D≈£î e#êÃ&√ Ä˝À∫+#·+&ç.

ô|’ dü<äèX¯ø√D≤\ $|üs¡́ j·T d”«ø£è‘·eTTqT|üjÓ÷–+∫ eTqeTT ˇø£ »‘·

@ø±+‘·s¡ ø√D≤\T düe÷qyÓTÆq Ä düs¡fiπ̄sK\T düe÷+‘·s¡πsK\ì #·÷|ü>∑\e÷?

|ü≥+˝À, düs¡fiπ̄sK\T AB
HJJG

, CD
HJJG

 \qT ‹s¡́ Áπ>K PS
HJG

 es¡Tdü>± Q, R
_+<äTe⁄\e<ä› K+&ç+#·T#·Tqï~. eT]j·TT  @ø±+‘·s¡ø√D≤\T ∠ RQB, ∠ QRC
\T düe÷qeTT\T.

nq>± ∠ RQB = ∠ QRC.

eTq+ Ç|ü&ÉT AB
HJJG

 || CD
HJJG

 nì ìs¡÷|æ+#·e\dæj·TT+~.

∠ RQB = ∠ PQA (m+<äT≈£î?) ... (1)
ø±ì ∠ RQB = ∠ QRC (<ä‘êÔ+X¯eTT) ... (2)
(1), (2) \ qT+&ç

∠ PQA = ∠ QRC

P

A B

C DR

Q

S

A

E

B C D

F

H

SQ

P R

ô|’ ‘·\+
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110°

t

l

m

n

P

Q

R

?

ø±ì Ç$ ‹s¡́ Áπ>K PS
HJG

 #˚ K+&ç+#·ã&˚ düs¡fiπ̄sK\T AB
HJJG

, CD
HJJG

 \≈£î dü<äèX¯ø√D≤\T.

n+<äTe\q AB
HJJG

 || CD
HJJG

(dü<äèX¯ø√D≤\ $|üs¡́ j·T d”«ø£è‘·eTT)

á |òü*‘êìï eTq+ øÏ+~ dæ<ëΔ+‘· s¡÷|ü+˝À Á|üe∫+#·e#·TÃqT.

dæ<ë∆+‘·eTT 4.4 : ¬s+&ÉT düs¡fiπ̄sK\qT ˇø£ ‹s¡́ Áπ>K K+&ç+#·>± ˇø£ »‘· @ø±+‘·s¡ø√D≤\T düe÷qyÓTÆq Ä ¬s+&ÉT

düs¡fiπ̄sK\T düe÷+‘·s¡ πsK\T ne⁄‘êsTT.

4.4.1 π̌ø düs¡fīπsK≈£î düe÷+‘·s¡+>± ñ+&̊ düs¡fīπsK\T

¬s+&ÉT düs¡fiπ̄sK\T π̌ø πsK≈£î düe÷+‘·s¡+>± ñ+fÒ Ä ¬s+&ÉT

πsK\T düe÷+‘·s¡ πsK\T ne⁄‘êj·÷?

Bìì |ü]o*<ë›+. m || l eT]j·TT n || l nj˚T´≥≥T¢ eT÷&ÉT

düs¡fiπ̄sK\T l, m, n \qT ^j·T+&ç.

á eT÷&ÉT düs¡fiπ̄sK\T l, m, n \≈£î ̌ πø ‹s¡́ Áπ>K ‘t’ ì ̂ j·T+&ç.

|ü≥+ qT+&ç, ∠ 1 = ∠ 2 n˝≤π> ∠ 1 = ∠ 3 (dü<äèX¯ø√D≤\ d”«ø£è‘·+)

n+<äTe\q, ∠ 2 = ∠ 3 ø±ì á ¬s+&ÉT ø√D≤\T düs¡fiπ̄sK\T m, n \≈£î

dü<äèX¯ø√D≤\ »‘· ne⁄‘êsTT.

∴  m || n  #Ó|üŒe#·TÃqT.

(dü<äèX¯ø√D≤\ $|üs¡́ j·T d”«ø£è‘·+)

dæ<ë∆+‘·+ 4.5 : ˇø£ düs¡fiπ̄sK≈£î düe÷+‘·s¡+>± ñ+&˚ düs¡fiπ̄sK\T |üs¡düŒs¡ düe÷+‘·s¡πsK\T.

Á|üj·T‹ï+#·+&ç

 (i) Ç∫Ãq |ü≥+˝À Á|üXÊïs¡úø£+ >∑Ts¡TÔ dü÷∫+#˚ ø√D+

$\TeqT ø£qT>=q+&ç.

 (ii) ∠P $\T≈£î düe÷q+>± ñ+&˚ ø√D≤\qT

ø£qT>=q+&ç.

Ç|ü&ÉT, düe÷+‘·s¡ πsK\≈£î dü+ã+~Û+∫q ø=ìï düeTdǘ \qT kÕ~Û<ë›+.

1
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m

n
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ñ<ëVü≤s¡D`8 : Ç∫Ãq |ü≥+˝À AB|| CD nsTTq ‘x’ $\TeqT ø£qT>=q+&ç.

kÕ<Ûäq :  E >∑T+&Ü AB || CD \≈£î düe÷+‘·s¡+>± ñ+&˚≥≥T¢ EF düs¡fiπ̄sKqT ^j·T+&ç.  EF || CD eT]j·TT, CE
‹s¡´Áπ>K.

∴  ∠ ECD + ∠ FEC = 180o [∵‹s¡́ Áπ>K≈£î π̌ø yÓ’|ü⁄qT+&˚ n+‘·s¡ø√D≤\T]

⇒   xo + ∠ FEC = 180o ⇒  ∠ CEF = (180 - xo).

eTs¡\, EF ||  AB eT]j·TT, AE ˇø£ ‹s¡́ Áπ>K.

∠ EAB + ∠ FEA = 180o [∵‹s¡́ Áπ>K≈£î π̌ø yÓ’|ü⁄ qT+&˚ n+‘·s¡ ø√D≤\T]

⇒105o + ∠ CEA + ∠ FEC =180o

⇒  105o + 25o + (180o - xo) = 180o

⇒  310 - x° = 180°

ø±e⁄q, x = 130°.

ñ<ëVü≤s¡D`9 :  |üø£ÿ |ü≥+˝À x, y, z eT]j·TT a, b, c \ $\Te\T ø£qT>=q+&ç.

kÕ<Ûäq : Ç#·Ã≥ eTq≈£î

yo = 110o (∵dü<äèX¯ø√D≤\T)

⇒  xo + yo =  180o  ( πsFj·T<ä«j·T+)

⇒  xo + 110o = 180o

⇒  xo = (180o - 110o) = 70o.

zo = xo = 70o (∵dü<äèX¯ø√D≤\T)

co = 65o (m˝≤>∑?)

ao + co = 180o [πsFj·T<ä«j·T+]

⇒  ao + 65o = 180o

⇒  ao = (180o - 65o) = 115o.

bo = co = 65o. [∵osê¸_ÛeTTK ø√D≤\T]

n+<äTe\q, a = 115°, b = 65°, c = 65°,  x = 70°, y = 110°, z  = 70°.

ñ<ëVü≤s¡D`10 : |üø£ÿ |ü≥+˝À EF || GH, AB || CD nsTTq x ø£qT>=q+&ç.

kÕ<Ûäq : 4x° = ∠APR (m+<äT≈£î?)

∠APR = ∠PQS (m+<äT≈£î?)

105° x°
25°

B

A

D F

E

C

oy o65

ob
oa

oc
o110

ox oz
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∠PQS + ∠SQB = 180° (m+<äT≈£î?)

4x° + (3x + 5)° = 180°

7x° + 5° = 180°

x° =  
180 5

7
° − °

    = 25°

ñ<ëVü≤s¡D`11 : Ç∫Ãq |ü≥+˝À, PQ || RS.  ∠ MXQ = 135o, ∠ MYR = 40o nsTTq ∠ XMY ø=\‘·\T

ø£qT>=q+&ç.

kÕ<Ûäq : _+<äTe⁄  M <ë«sê PQ düs¡fi¯πsK≈£î düe÷+‘·s¡+>±

ñ+&˚≥≥T¢ düs¡fiπ̄sK AB ì ì]à+#·+&ç.

Ç|ü&ÉT, AB || PQ eT]j·TT PQ || RS.
∴  AB || RS
Ç|ü&ÉT ∠ MXQ +  ∠ BMX = 180o

(∴  AB || PQ,  eT]j·TT XM ‹s¡´Áπ>K≈£î ˇπø yÓ’|ü⁄qTqï

n+‘·s¡ø√D≤\T)
n+<äT#˚‘·, 135° + ∠ BMX = 180°
∴  ∠ BMX = 45° ...(1)
n˝≤π> ∠ YMB =  ∠ MYR (∵AB || RS @ø±+‘·s¡ ø√D≤\T)
∴ ∠ YMB = 40° ...(2)

(1), (2) \qT ø£\T|ü>±

∠ BMX +  ∠ YMB = 45° + 40°
nq>± ∠ YMX = 85°

ñ<ëVü≤s¡D`12 : ¬s+&ÉT πsK\qT ˇø£ ‹s¡́ Áπ>K K+&ç+#·>± @s¡Œ&çq ˇø£ »‘· dü<äèX¯ ø√D≤\ ø√D düeT~«K+&Éq πsK\T

düe÷+‘·s¡ πsK …̋’q,  Ä πsK\T ≈£L&Ü düe÷+‘·s¡ πsK\T ne⁄‘êsTT. nì ìs¡÷|æ+#·+&ç.

kÕ<Ûäq : Ç∫Ãq |ü≥+˝À ‹s¡́ Áπ>K AD
HJJG

 Ç∫Ãq ¬s+&ÉT πsK\T PQ
HJJG

, RS
HJJG

 \qT es¡Tdü>± _+<äTe⁄\T B, C \e<ä›

K+&ç+#·T#·Tqï~. ∠ QBA ø√D düeT~«K+&Éq πsK BE
JJJG

 n˝≤π> ∠ SCB ø√D düeT~«K+&Éqs¡K CF
JJJG

 Ç+ø± BE || CF.
eTqeTT PQ || RS nì ìs¡÷|æ+#ê*. á øÏ+~ yêì˝À @<Ó’Hê ˇø£ »‘· ìs¡÷|æ+∫q dü]b˛‘·T+~.

i. dü<äèX¯ø√D≤\T düe÷q+.

ii. @ø±+‘·s¡ ø√D≤\ »‘· Ò̋<ë @ø£ u≤Vü≤´ø√D≤\ »‘· düe÷qeTT.

iii. ‹s¡́ Áπ>K≈£î π̌ø yÓ’|ü⁄qTqï n+‘·s¡ø√D≤\T dü+|üPs¡ø±\T.

A B

P Q

R S

M

135°

40°

X

Y

A

4x°

B

C D

E

F

G

H

P Q

R S
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Ç∫Ãq |ü≥eTT˝À, eTqeTT ˇø£ »‘· dü<äèX¯ø√D≤\T düe÷qeTT nì ìs¡÷|æ<ë›eTT.

<ä‘êÔ+X¯eTT qT+&ç ∠ QBA ≈£î BE ø√D düeT~«K+&ÉqπsK.

∠ EBA =
1
2 ∠ QBA. ... (1)

n<˚$<Ûä+>±, ∠ SCB ≈£î CF ø√DdüeT~«K+&ÉqπsK.

∴  ∠ FCB = 
1
2 ∠ SCB ... (2)

ø±ì düe÷+‘·s¡ πsK\T BE, CF \≈£î AD
HJJG

 ˇø£ ‹s¡́ Áπ>K.

n+<äTe\q  ∠ EBA =  ∠ FCB

(dü<äèX¯ø√D≤\ d”«ø£è‘·eTT) ... (3)

(1), (2), (3) düMTø£s¡DeTT\ qT+&ç

1
2 ∠ QBA =  

1
2 ∠ SCB

∴ ∠ QBA =  ∠ SCB

ø±ì Ç$ PQ
HJJG

 eT]j·TT RS
HJJG

 düs¡fiπ̄sK\qT ‹s¡́ Áπ>K AD
HJJG

 K+&ç+#·>± @s¡Œ&çq dü<äèX¯ø√D≤\ »‘·, eT]j·TT Ç$

düe÷q+>± ñHêïsTT.

ø±e⁄q PQ || RS  (dü<äèX¯ø√D≤\ $|üs¡́ j·T d”«ø£è‘·eTT)

ñ<ëVü≤s¡D`13 : |üø£ÿ |ü≥+˝À, AB || CD eT]j·TT CD || EF.  n˝≤π> EA ⊥  AB. ∠ BEF = 55° nsTTq

x, y, z $\e\qT ø£qT>=q+&ç.

kÕ<Ûäq :  BE ì G <ëø± bı&ç–+#·TeTT.

Ç|ü&ÉT ∠FEG = 180° - 55° (m+<äT≈£î?)

= 125°

n˝≤π> ∠FEG = x = y = 125° (m+<äT≈£î?)

Ç|ü&ÉT z = 90° - 55° (m+<äT≈£î?)

  = 35°

¬s+&ÉT düs¡fi¯ πsK\T düe÷+‘·s¡ πsK\ì #·÷|ü⁄ |ü<äΔ‘·T\T:

1. dü<äèX¯ø√D≤\ »‘· düe÷qeTì #·÷|ü⁄≥.

2. @ø±+‘·s¡ ø√D≤\ »‘· düe÷qeTì #·÷|ü⁄≥.

3. ‹s¡́ Áπ>K≈£î π̌ø yÓ’|ü⁄qTqï n+‘·s¡ø√D≤\T dü+|üPs¡ø±\T nì #·÷|ü⁄≥.

4. ˇø£ ‘·\+˝À Ç∫Ãq ¬s+&ÉT düs¡fiπ̄sK\T, eT÷&Ée πsK≈£î \+ãπsK\ì #·÷|ü⁄≥.

5. Ç∫Ãq ¬s+&ÉT düs¡fiπ̄sK\qT, eT÷&Ée πsK≈£î düe÷+‘·s¡ πsK\ì #·÷|ü⁄≥.

E

A

P Q

SR C

D

B F

A C
E

D

B
F

55°
z

y

x

G
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m B

n

x

y

z

A

C

nuÛ≤´dü+ 4.3

 1. l || m nsTTq ∠1 eT]j·TT ∠8 \T dü+|üPs¡ø£ ø√D≤\ì #·÷|ü⁄≥˝À Á|ü‹ Á|üe#·HêìøÏ ø±e\dæq

ø±s¡D≤\qT sêj·T+&ç.

Á|üe#·q+ ø±s¡D≤\T

i. l || m ______________

ii. ∠1 = ∠5 ______________

iii. ∠5 + ∠8 = 180° ______________

iv. ∠1 + ∠8 = 180° ______________

v. ∠1, ∠8 dü+|üPs¡ø£ ø√D≤\T ______________

 2. |üø£ÿ |ü≥+˝À AB || CD; CD || EF eT]j·TT  y : z = 3 : 7
nsTTq x $\TeqT ø£qT>=qTeTT.

3. |üø£ÿ |ü≥+˝À AB || CD, EF ⊥ CD
Ç+ø£q÷ ∠ DEG = 126°. nsTTq ∠ AGE,  ∠ FEG
eT]j·TT ∠ EGF ø=\‘·\qT ø£qT>=q+&ç.

 4. |üø£ÿ |ü≥+˝À PQ || ST,  ∠ PQR = 110° eT]j·TT

∠ RST = 130° nsTTq ∠ SRQ qT ø£qT>=q+&ç.

[dü÷#·q : _+<äTe⁄ R >∑T+&Ü ST πsK≈£î düe÷+‘·s¡+>±

ˇø£ düs¡fiπ̄sKqT ^j·T+&ç.]

 5. |üø£ÿ |ü≥+˝À m || n düs¡fīπsK\T. m, n \ô|’ @yÓ’Hê ¬s+&ÉT _+<äTe⁄\T,

es¡Tdü>± A eT]j·TT B.

m, n πsK\ n+‘·s¡+˝À ‘C’ @<Ó’Hê ˇø£ _+<äTe⁄ nsTTq

∠ACB ì ø£qT>=q+&ç.

l

m

12

3 4

56

7 8

x
A B

C D

E F

y
z

A G F B

C E D

P Q

R

TS

110°
130°
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6. |üø£ÿ |ü≥+˝À p || q eT]j·TT r || s nsTTq a,b \ $\Te\T

ø£qT>=q+&ç.

 7. Ç∫Ãq |ü≥+˝À a || b eT]j·TT c || d nsTTq (i) ∠1 (ii) ∠2 \≈£î

düs¡«düe÷q ø√D≤\ ù|s¡¢qT sêj·T+&ç.

8. Ç∫Ãq |ü≥+˝À, u≤D+ >∑Ts¡TÔ\Tqï

πsU≤K+&Ü\T düe÷+‘·sê\T nsTTq

x, y $\Te\T ø£qT>=q+&ç.

 9.  |üø£ÿ |ü≥+˝À u≤D+ >∑Ts¡TÔ\Tqï πsU≤  K+&Ü\T düe÷+‘·sê\T

nsTTq x, y $\Te\T ø£qT>=q+&ç.

10. |ü≥+ qT+&ç x, y
$\Te\qT ø£qT>=q+&ç.

 11. |ü≥+ qT+&ç x, y \ $\Te\T ø£qT>=q+&ç.

 12. øÏ+~ Á|üe#·HêìøÏ ‘·–q |ü{≤ìï ^j·T+&ç.

ªªˇø£ ø√DeTT jÓTTø£ÿ ¬s+&ÉT uÛÑTC≤\T es¡Tdü>± y˚s=ø£ ø√DeTT jÓTTø£ÿ ¬s+&ÉT uÛÑTC≤\≈£î \+ãπsK …̋’q Ä ¬s+&ÉT

ø√DeTT\T düe÷qeTT Ò̋<ë dü+|üPs¡ø±\T.

a

b

c d

12

3 4

56

7 8

910

11  12

1314

15 16

60°

y°

59°

x°

x°

105°

35° y°

x°

(3 +6)°y

120°

p
2 °a

q
80° b°

r s

65°
52°

(3
+5

)°
y
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 13. Ç∫Ãq |ü≥+˝À AB || CD,  ∠ APQ = 50° eT]j·TT

∠ PRD = 127° nsTTq x, y $\Te\qT ø£qT>=q+&ç.

14. |üø£ÿ |ü≥+˝À PQ eT]j·TT RS \T düe÷+‘·s¡+>± ñ+#·ã&çq

¬s+&ÉT <äs¡ŒD≤\T. |ü‘·q øÏs¡DeTT AB
JJJG

 <äs¡ŒDeTT PQ ì _+<äTe⁄

B e<ä› ‘ê≈£îqT. |üsêes¡ÔqøÏs¡DeTT BC
JJJG

<äs¡ŒDeTT RS qT C

_+<äTe⁄ e<ä› ‘êøÏ eTs¡\ CD
JJJG

 >∑T+&Ü |üsêes¡ÔqeTT #Ó+<äTqT.

nsTTq AB || CD nì #·÷|ü⁄eTT.

[dü÷#·q : düe÷+‘·s¡ πsK\≈£î ^dæq \+ãπsK\T ≈£L&Ü düe÷+‘·s¡ πsK\T ne⁄‘êsTT.]

 15. Ç∫Ãq |ü{≤\˝À AB || CD ‹s¡́ Áπ>K EF düs¡fiπ̄sK\T AB,
CD \qT es¡Tdü>± G, H _+<äTe⁄\ e<ä› K+&ç+#·TqT. nsTTq

x, y $\Te\T ø£qT>=q+&ç. ø±s¡DeTT\qT ‘Ó\TŒeTT.

 16. |üø£ÿ |ü≥+˝À AB || CD. ‘t’ nH˚ ‹s¡́ Áπ>K M{Ïì es¡Tdü>±

E eT]j·TT F _+<äTe⁄\ e<ä› K+&ç+#·TqT.

∠ 2 : ∠ 1 = 5 : 4 nsTTq $T–*q ø√D≤\ $\Te\T

ø£qT>=q+&ç.

P Q

R

A

C S

B

D

A

C

H

F

B

DG

E

2 +15°x

3 -20°x

(ii)

A

C

H

F

B

DG

E

4 23°x-

3 °x

(iii)

y

A

C

H

F

B

DG

E

2 °x

3 °x

(i)

C

A

F D

BE 12

3 4
56

7 8

t

A B

C Q R D
x°

y°

P

127°

50°
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 17. |üø£ÿ |ü≥+˝À AB || CD nsTTq x, y, z \ $\Te\T

ø£qT>=q+&ç.

18. |üø£ÿ |ü≥+˝À AB || CD nsTTq x, y, z $\Te\T ø£qT>=q+&ç.

19. øÏ+<ä Ç∫Ãq |ü{≤\˝À Á|ü‹ |ü≥+˝À AB || CD nsTTq Á|ür dü+<äs¡“¤+˝À x $\TeqT ø£qT>=q+&ç.

(i) (ii) (iii)

4.5 Á‹uÛÑT»+ jÓTTø£ÿ ø√D≤\ yÓTT‘·Ô+ <Ûäs¡à+
Ç|ü&ÉT eTq+ Á‹uÛÑT»+˝Àì n+‘·s¡ø√D≤\ yÓTT‘·Ô+ 180° nì ìs¡÷|æ<ë›+.

ø£è‘·́ +

• |ü≥+(i)˝À #·÷|æq≥T¢ ̌ ø£ ô|<ä› ø±–‘·|ü⁄ Á‹uÛÑTC≤ìï ̂ dæ ø£‹Ô]+#·+&ç..

• ø√D≤\qT |ü≥+(i)˝À #·÷|æq≥T¢>± ø£‹Ô]+∫ dü+K´\#̊ dü÷∫+#·+&ç.

• ≈£î&ç |üø£ÿ øÏ+~ |ü≥+(ii)˝À #·÷|æq≥T¢, á eT÷&ÉT ø√D≤\qT

|üø£ÿ|üø£ÿq e#·TÃq≥T¢ neTs¡Ã+&ç.

 1. á eT÷&ÉT Ädüqï ø√DeTT\T ø£*dæ @s¡Œs¡∫q ø√DeTT @<√

ø£qT>=qTeTT. á ø√DeTT $\Te m+‘·?

 2. ˇø£ Á‹uÛÑT»eTT˝Àì ø√DeTT\ yÓTT‘·ÔeTTqT >∑T]+∫ sêj·T+&ç.

Ç|ü&ÉT düe÷+‘·s¡ πsK\≈£î dü+ã+~Û+∫q Á|üe#·Hê\qT d”«ø£è‘·T\T eT]j·TT dæ<ëΔ+‘ê\ düVü‰j·T+‘√ s¡TEe⁄

#̊<ë›+.

C P

Q

D

A R B
80° y°

z°

3 °x
2 °x

P

A E B

DC

90°
70°

x° x°

y°

z°

104°

116°

x°

A B

E

C D
A B

C D

E
35°

65°

x°

A

B

C

D
M35°

75°x°

1

2

3

13

2

|ü≥+ (i)

|ü≥+ (ii)
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dæ<ë∆+‘·eTT 4.6 : Á‹uÛÑT»eTT˝Àì ø√D≤\ yÓTT‘·ÔeTT 180º.

<ä‘êÔ+X¯eTT : ABC ˇø£ Á‹uÛÑT»+.

kÕsê+X¯eTT : ∠ A+ ∠ B + ∠ C = 1800

ìsêàDeTT : BC πsKqT ‘D’ _+<äTe⁄ <ëø± bı&ç–+#·TeTT.

‘C’ _+<äTe⁄ >∑T+&Ü BA øÏ düe÷+‘·s¡+>± CE πsKqT ̂ j·T+&ç.

ñ|ü|ü‹Ô :

BA||CE [ìsêàD Á|üø±s¡+]
∠ CBA= ∠ DCE  .....(1) [dü<äèX¯ø√D≤\ d”«ø£è‘·eTT]
∠ BAC = ∠ ECA  .....(2) [AB, CE düe÷+‘·s¡πsK\‘√ @s¡Œ&çq @ø±+‘·s¡ ø√DeTT\T]
∠ ACB = ∠ ACB  .....(3) [ π̌ø ø√D+] Ò̋<ë [|üsêes¡Ôq <Ûäs¡à+]
∠ CBA + ∠ BAC + ∠ ACB = [ô|’ eT÷&ÉT düMTø£s¡DeTT\qT ø£\T|ü>±]
∠ DCE + ∠ ECA + ∠ ACB
ø±ì  ∠ ECD + ∠ ACE + ∠ ACB = 1800 [düs¡fiπ̄sKô|’ ˇø£ _+<äTe⁄ e<ä› @s¡Œ&ÉT ø√D+]
∴  ∠ CBA + ∠ BAC + ∠ ACB = 1800

∠ A + ∠ B + ∠ C = 1800

Á‹uÛÑT»eTT˝À ˇø£ uÛÑT»eTTqT bı&ç–+#·>± nø£ÿ&É u≤Vü≤´ø√DeTT @s¡Œ&ÉT‘·T+<äì MT≈£î ‘Ó\TdüT.

QR uÛÑT»eTTqT S _+<äTe⁄ es¡≈£î bı&ç–+#·>± @s¡Œ&çq u≤Vü≤´ø√DeTT ∠ SRP.

∠ PRQ + ∠ SRP = 180°? ne⁄‘·T+<ë? (m+<äT≈£î?) .....(1)

n˝≤π>

∠ PRQ + ∠ RQP + ∠ QPR = 180° (m+<äT≈£î?) .....(2)

(1), (2) düMTø£s¡DeTT\ qT+&ç

∠ PRQ + ∠ SRP = ∠ PRQ + ∠ RQP + ∠ QPR >± sêej·T#·TÃ.

               ∴ ∠ SRP = ∠ RQP + ∠ QPR

á |òü*‘êìï dæ<ëΔ+‘· s¡÷|ü+˝À øÏ+~ $<Ûä+>± Á|üe∫+#·e#·TÃqT.

dæ<ë∆+‘·+ 4.7 : ˇø£ Á‹uÛÑT» uÛÑTC≤ìï bı&ç–+#·>± @s¡Œ&çq u≤Vü≤´ø√D+, Ä Á‹uÛÑT» n+‘·sê_ÛeTTK ø√D≤\ yÓTT‘êÔìøÏ

düe÷q+.

ô|’ dæ<ëΔ+‘·eTT qT+&ç ˇø£ Á‹uÛÑT» u≤Vü≤´ø√DeTT <ëì n+‘·sê_ÛeTTK ø√D≤\˝À Á|ür ø√DeTT ø£+fÒ ô|<ä›<äì

#Ó|üŒe#·TÃqT.

ô|’ $wüj·÷\ Ä<Ûës¡+>± Ç|ü&ÉT eT]ø=ìï ñ<ëVü≤s¡D düeTdǘ \qT kÕ~ÛkÕÔ+.

Q

P

SR

B

A E

DC
1

2

3 1
2
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Ä˝À∫+∫, #·]Ã+∫, sêj·T+&ç

ˇø£ Á‹uÛÑT» uÛÑTC≤\qT es¡Tdü>± bı&ç–+#·>± @s¡Œ&çq u≤Vü≤´ø√D≤\ yÓTT‘·ÔeTT m+‘·?

ñ<ëVü≤s¡D`14 : ˇø£ Á‹uÛÑT» ø√D≤\T (2x)°, (3x + 5)° eT]j·TT (4x −  14)°

nsTTq x $\TeqT ø£qT>=ì, <ëì düVü‰j·T+‘√ Á‹uÛÑT» ø√D≤\ $\Te\T ø£qT>=q+&ç.

kÕ<Ûäq : Á‹uÛÑT»eTT˝Àì ø√D≤\ yÓTT‘·Ô+ 180o nì eTq≈£î ‘Ó\TdüT.

∴  2x° + 3x° + 5° + 4x° - 14° = 180° ⇒  9x° − 9° = 180°

⇒  9x° = 180° + 9° = 189°

⇒  x = 
189

9
°

°
 = 21.

∴ 2x° = (2× 21)° = 42°,

(3x + 5)° = [(3×21 + 5)]° = 68°.

(4x −  14)° = [(4×21) −  14]° = 70°

ø±e⁄q Ä Á‹uÛÑT»ø√D≤\T 42o, 68o eT]j·TT 70o.

ñ<ëVü≤s¡D`15 : Á|üø£ÿ |ü≥+˝À AB || QR, ∠ BAQ = 142o eT]j·TT ∠ ABP = 100o.

nsTTq (i) ∠ APB  (ii) ∠ AQR eT]j·TT (iii) ∠ QRP \qT ø£qT>=qTeTT.

kÕ<Ûäq : (i) ∠APB = xo nqTø=qTeTT.

ΔPAB ˝À uÛÑT»eTT PA qT Q _+<äTe⁄ <ëø± bı&ç–+#·>±

@s¡Œ&˚ u≤Vü≤´ø√D+ ∠ QAB = ∠ PBA + ∠ APB

⇒  142o = 100o + xo

⇒   xo = (142o - 100o) = 42o.

∴  ∠ APB = 42o,

(ii) Ç|ü&ÉT AB || QR eT]j·TT PQ ˇø£ ‹s¡́ Áπ>K

∴  ∠ QAB + ∠ RQA = 1800 [‹s¡́ Áπ>K≈£î π̌ø yÓ’|ü⁄qTqï n+‘·s¡ø√D≤\ yÓTT‘·Ô+ 1800]

⇒ 142o + ∠ RQA = 180o,

∴  ∠ RQA = (180o - 142o) = 38o.

(iii) AB || QR eT]j·TT PR ‹s¡́ Áπ>K ø±e⁄q

∠ PRQ = ∠  PBA = 100o [dü<äèX¯ ø√D≤\T]

A

P

B

Q R

142°

100°
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A

B

C

D

x°
46° 26°

38°

ñ<ëVü≤s¡D`16 : |üø£ÿ |ü≥eTT˝Àì düe÷#ês¡eTT qT|üjÓ÷–+∫ x $\TeqT

ø£qT>=q+&ç.

kÕ<Ûäq :  Ç∫Ãq |ü≥eTT˝À ABCD ̌ ø£ #·‘·Ts¡T“¤»eTT. Bìì ¬s+&ÉT Á‹uÛÑT»eTT\T>±

#˚j·T&ÜìøÏ Á|üj·T‹ï+#·+&ç.

AC _+<äTe⁄\qT ø£*|æ <ëìì _+<äTe⁄ E <ëø± bı&ç–+#·+&ç.

∠ DAE  =  p°, ∠ BAE = q°,  ∠  DCE = z° eT]j·TT ∠ ECB = t°.  ˇø£ Á‹uÛÑT» u≤Vü≤´ø√DeTT <ëì

n+‘·sê_ÛeTTKø√DeTT\ yÓTT‘·ÔeTTq≈£î düe÷qeTT ø±e⁄q

z° = p° + 26°

t° = q° + 38°

∴  z° + t° = p° + q° + (26 + 38)° = p° + q° + 64°

ø±ì p° + q° = 46°. (∵ ∠ DAB = 46o)

ø±e⁄q z° + t° = 46° + 64° = 110°.

n+<äTe\q x° = z° + t° = 110°.

ñ<ëVü≤s¡D`17 : Ç∫Ãq |ü≥+˝À ∠ A = 40°. BO
JJJG

 eT]j·TT CO
JJJG

 \T es¡Tdü>± ∠ B eT]j·TT ∠ C \ ø√D

düeT~«K+&Éq πsK\T nsTTq ∠  BOC ø=\‘·\T ø£qT>=q+&ç.

kÕ<Ûäq : BO nH˚~ ∠  B jÓTTø£ÿ ø√D düeT~«K+&Éq πsK. CO nH˚~ ∠ C jÓTTø£ÿ ø√D düeT~«K+&ÉqπsK.

∠ CBO = ∠ OBA = x°  nqTø√+&ç. ∠ OCB = ∠ ACO = y° nqTø√+&ç.

n|ü&ÉT ∠  B = (2x)°, ∠  C = (2y)° eT]j·TT ∠  A = 40°.

ø±ì  ∠ A + ∠ B + ∠  C = 180°.  (m˝≤?)

2x° + 2y° + 40° = 180°

⇒  2(x + y)° = 140°

= x° + y° = 
140

2
°

 = 70°.

ø±e⁄q ∠ BOC  = 180° - 70° = 110°.

ñ<ëVü≤s¡D`18 : |üø£ÿ |ü≥+˝À Ç∫Ãq düe÷#ês¡+ Ä<Ûës¡+>± x, y \ $\Te\T ø£qT>=q+&ç.

kÕ<Ûäq :  Á‹uÛÑT»eTT ΔABC jÓTTø£ÿ uÛÑT»eTT BC, _+<äTe⁄ D es¡≈£î bı&ç–+#·ã&çq~.

u≤Vü≤´ø√D+ ∠ DCA = ∠ CBA + ∠ BAC

∴  100° = 65o + xo

⇒  xo  = (100o - 65o) = 35o.

∴  ∠ CAD = ∠ BAC = 35o

A

B C D

x°
x°

65° y°100°

A

B C

40°

x°
x° z° y°

y°
O

A

B

C

D

t°

26°

38°

q°
p°

E
z°
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ΔACD ̋ À :

∠ CAD + ∠ DCA + ∠ ADC  = 180o  (Á‹uÛÑT»eTT˝Àì ø√DeTT\ yÓTT‘·Ô+)
⇒  35o + 100o + yo = 180o

⇒  135o + yo = 180o

⇒   yo = (180o - 135o) = 45o

ø±e⁄q  x = 35°, y = 45°.

ñ<ëVü≤s¡D`19 : |üø£ÿ |ü≥+˝À Ç∫Ãq düe÷#ês¡+ Ä<Ûës¡+>± x, y \ $\Te\T ø£qT>=q+&ç.

kÕ<Ûäq :  ΔABC jÓTTø£ÿ uÛÑT»eTT BC, _+<äTe⁄ D es¡≈£î bı&ç–+#·ã&çq~.

∴  u≤Vü≤´ø√DeTT ∠ACD = ∠BAC + ∠CBA
 ⇒ xo = 30o + 35o = 65o.
eTs¡\ ΔDCE ˝À uÛÑT»eTT CE _+<äTe⁄ A es¡≈£î bı&ç–+#·ã&çq~.

∴  u≤Vü≤´ø√DeTT ∠ DEA = ∠ EDC + ∠ ECD
⇒ y° = 45 + xo = 45o + 65o = 110o.
ø±e⁄q  x° = 65°, y = 110°.

ñ<ëVü≤s¡D`20 : |üø£ÿ |ü≥+˝À QT ⊥ PR, ∠ RQT = 40° eT]j·TT ∠ SPR = 30° nsTTq x, y \ $\Te\T

ø£qT>=q+&ç.

kÕ<Ûäq :  ΔTQR ̋ À

90° + 40° + x = 180° (Á‹uÛÑT»eTT˝Àì ø√DeTT\ yÓTT‘·Ô+ <Ûäs¡à+)
∴ x° = 50°
Ç|ü&ÉT  y° = ∠ SPR + x° (Á‹uÛÑT» u≤Vü≤´ø√D+)
∴ y° = 30° + 50°

    = 80°

ñ<ëVü≤s¡D`21 : Ç∫Ãq |ü≥+˝À ΔABC uÛÑTCeTT\T AB, AC \T es¡Tdü>± E, D _+<äTe⁄\ e<ä›≈£î bı&ç–+#·ã&Ü¶sTT.

∠ CBE,  ∠ BCD ø√D düeT~«K+&Éq πsK\T es¡Tdü>± BO, CO \T _+<äTe⁄ O e<ä› K+&ç+#·Tø=+≥THêïsTT. nsTTq

∠ COB = 90° – 
1
2 ∠ BAC nì ìs¡÷|æ+#·+&ç.

kÕ<Ûäq : ∠ CBE jÓTTø£ÿ ø√D düeT~«K+&ÉqπsK BO.

∴   ∠ OBC =  
1
2 ∠ EBC

=  
1
2  (180° – y°)

=  90° – 
2
y°

...(1)

A

B C D

E
30°

35° 45°x°

y°

P

Q

T

S R
x°y°

30°

40°

A

B C

DE

x°

y° z°

O
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n<˚$<Ûä+>±, ∠ BCD jÓTTø£ÿ ø√D düeT~«K+&Éq πsK CO.

∴        ∠ BCO =  
1
2 ∠ BCD

=  
1
2 (180° – z°)

=  90° – 
2
z°

...(2)

ΔBOC ˝À  ∠ COB + ∠ BCO + ∠ OBC = 180° ...(3)

(1), (2) düMTø£s¡D≤\qT (3) ˝À Á|ü‹πøå|æ+#·>±

∠ COB + 90° – 
2
z°

 + 90° – 
2
y°

 = 180°

ø±e⁄q ∠ COB =  
2
z°

 +  
2
y°

Ò̋<ë, ∠ COB =  
1
2 (y° + z°) ... (4)

Bìì x° + y° + z° = 180° (Á‹uÛÑT»eTT˝Àì ø√DeTT\ yÓTT‘·Ô+ <Ûäs¡à+)

∴ y° + z° = 180° – x°

∴  (4) düMTø£s¡D+˝À sêj·T>±

∠ COB =  
1
2 (180° – x°)

 =  90° – 
2
x°

 =  90° – 
1
2 ∠ BAC

nuÛ≤´dü+ 4.4

 1. Ç∫Ãq Á‹uÛÑT»eTT\˝À x, y eT]j·TT z \ $\Te\qT ø£qT>=qTeTT.

A

B C D

50°

60° x°

S

y°

35°

R

P Q45°

E

60°

z°
F

H

G
70°

(i)
(ii)

(iii)
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 2. Ç∫Ãq |ü≥+˝À AS || BT; ∠4 = ∠5

∠TSA ì SB
JJG

 ø√DdüeT~«K+&Éq #˚düTÔ+~.

nsTTq ∠1 $\TeqT ø£qT>=q+&ç.

3. Ç∫Ãq |ü≥+˝À  AB || CD; BC || DE nsTTq x, y \
$\Te\T ø£qT>=q+&ç.

 4. |üø£ÿ |ü≥+˝À BE ⊥ DA eT]j·TT CD⊥DA nì

Çe«ã&çq~. nsTTq ∠1 ≅ ∠3 nì #·÷|ü+&ç.

5. x, y \ @ $\Te\≈£î, AD, BC πsK\T düe÷+‘·s¡ πsK\T

ne⁄‘êsTT.

 6. |ü≥+˝À x, y \ $\Te\T ø£qT>=q+&ç.

 7. |üø£ÿ |ü≥+˝À, u≤D+ >∑Ts¡TÔ\#˚ dü÷∫+|üã&çq πsU≤ K+&ÉeTT\T düe÷+‘·s¡eTT\T

nsTTq x, y \ $\Te\T ø£qT>=q+&ç.

8. Ç∫Ãq |ü≥+˝À ΔPQR uÛÑTC≤\T

es¡Tdü>± QP eT]j·TT RQ, S eT]j·TT T _+<äTe⁄\ e<ä›≈£î

bı&ç–+#·ã&Ü¶sTT. ∠ RPS = 135°,  ∠ PQT = 110°,
nsTTq  ∠PRQ ø=\‘·\T ø£qT>=q+&ç.

 9. Ç∫Ãq |ü≥+˝À  ∠ X = 62°,  ∠ ZYX = 54°. ΔXYZ ˝À  ∠XYZ
eT]j·TT ∠ XZY \ ø√DdüeT~«K+&Éq πsK\T es¡Tdü>± YO eT]j·TT

ZO  nsTTq ∠ OZY eT]j·TT ∠ YOZ \ ø=\‘·\T ø£qT>=q+&ç.

y°24°
105°

3x°

A

B

C

D

E

2x°

A
D

B C

5y°

30°

( - )°x y

140°

30°

x° y° x°

y°

30°
45°P

Q R

S

T

135°

110°

B

A

R S T1
2 3 4

56

A

B
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C
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2
3
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 10. Ç∫Ãq |ü≥+˝À AB || DE,  ∠ BAC = 35° eT]j·TT

  ∠ CDE = 53° nsTTq ∠ DCE ø=\‘·\T ø£qT>=q+&ç.

11. Ç∫Ãq |ü≥+˝À PQ, RS \T T _+<äTe⁄ e<ä›

K+&ç+#·Tø=+{≤sTT. ∠ TRP = 40°,
∠ RPT = 95° eT]j·TT ∠ TSQ = 75° nsTTq

∠ SQT ø=\‘·\T ø£qT>=q+&ç.

 12. |üø£ÿ |ü≥+˝À ΔABC ˝À ∠ B = 50° eT]j·TT ∠C = 70°. AB, AC
uÛÑTC≤\T bı&ç–+#·>± @s¡Œ&çq u≤Vü≤´ø√D≤\ ø√DdüeT~«K+&Éq πsK\T

K+&ç+#·Tø=q>± ‘z’ @s¡Œ&çq~. ‘z’$\TeqT ø£qT>=q+&ç.

13. Ç∫Ãq |ü≥+˝À PQ ⊥  PS, PQ || SR,
∠ SQR = 28° eT]j·TT ∠ TRQ = 65° nsTTq x, y
$\Te\T ø£qT>=qTeTT.

 14. Ç∫Ãq |ü≥+˝À ΔABC uÛÑT»+ AC _+<äTe⁄ ‘D’ es¡≈£î

bı&ç–+#·ã&çq~. ∠ BCD  = 125o nsTTq

∠ A  : ∠ B  = 2 : 3 nsTTq m∠ A, m∠ B \qT ø£qT>=q+&ç.

15.  |üø£ÿ |ü≥+˝À BC || DE, ∠ BAC = 35o eT]j·TT

 ∠ BCE = 102o  nì Çe«ã&çq~. nsTTq (i) ∠ BCA
(ii) ∠ ADE eT]j·TT (iii) ∠ CED \ ø=\‘·\T ø£qT>=q+&ç.

A B
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E
53°

35°
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R T
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95°
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P
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y°

Q

S R T
65°
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B C
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 16. |üø£ÿ |ü≥+˝À AB =AC, ∠ BAC = 36o,
∠ BDA = 45o eT]j·TT ∠ AEC =  40o nì

Çe«ã&çq~. nsTTq (i) ∠ ABC   (ii) ∠ ACB
(iii) ∠ DAB  (iv) ∠ EAC \ $\Te\T ø£qT>=q+&ç.

17. Ç∫Ãq |ü≥eTT˝Àì düe÷#ês¡eTT Ä<Ûës¡+>± x, y \ $\Te\T

ø£qT>=qTeTT.

eTq+ @+ H˚s¡TÃ≈£îHêï+?

 • πsFj·T<ä«j·T+ d”«ø£è‘·eTT : ˇø£ øÏs¡DeTT ‘=* _+<äTe⁄ ˇø£ düs¡fiπ̄sKô|’ ñqï#√ n|ü&ÉT

@s¡Œ&çq Ädüqï ø√DeTT\ yÓTT‘·ÔeTT 180°.

 • πsFj·T<ä«j·T $|üs¡́ j·T d”«ø£è‘·eTT :

¬s+&ÉT Ädüqï ø√DeTT\ yÓTT‘·ÔeTT 180° nsTTq Ä ¬s+&ÉT ø√DeTT\˝À ñeTà&ç>± Ò̋ì

uÛÑTC≤\T ˇø£ düs¡fi¯ πsKqT @s¡Œs¡TkÕÔsTT.

 • dæ<ë∆+‘·eTT : ¬s+&ÉT düs¡fiπ̄sK\T K+&ç+#·Tø=q>± @s¡Œ&çq osê¸_ÛeTTK ø√DeTT\T düe÷qeTT.

 • dü<äèX¯ø√D≤\ d”«ø£è‘·eTT : ˇø£ »‘· düe÷+‘·s¡ πsK\qT ‹s¡́ Áπ>K K+&ç+#·>± @s¡Œ&çq Á|ür dü<äèX¯ ø√D≤\ »‘·\T

düe÷q+>± ñ+{≤sTT.

 • dæ<ë∆+‘·eTT : ¬s+&ÉT düe÷+‘·s¡ πsK\qT ˇø£ ‹s¡́ Áπ>K K+&ç+#·>± @s¡Œ&çq Á|ür @ø±+‘·s¡ ø√D≤\ »‘· düe÷qeTT.

 • dæ<ë∆+‘·eTT : ¬s+&ÉT düe÷+‘·s¡ πsK\qT ˇø£ ‹s¡́ Áπ>K π̌øyÓ’|ü⁄qTqï Á|ür n+‘·s¡ ø√D≤\ »‘· dü+|üPs¡ø±\T.

 • dü<äèX¯ø√D≤\ $|üs¡́ j·T d”«ø£è‘·eTT :

¬s+&ÉT düs¡fi¯ πsK\qT ˇø£ ‹s¡́ Áπ>K K+&ç+#·>± @s¡Œ&çq ˇø£ »‘· dü<äèX¯ø√D≤\T düe÷qyÓTÆq Ä ¬s+&ÉT düs¡fi¯ πsK\T

düe÷+‘·s¡ πsK\T.

 • dæ<ë∆+‘·eTT :

¬s+&ÉT düs¡fiπ̄sK\qT ˇø£ ‹s¡́ Áπ>K K+&ç+#·>± @s¡Œ&çq ˇø£ »‘· @ø±+‘·s¡ ø√D≤\T düe÷qyÓTÆq Ä¬s+&ÉT düs¡fiπ̄sK\T

düe÷+‘·s¡ πsK\T.

A

B CD E45°

36°

40°A

BCD

E
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 • dæ<ë∆+‘·eTT : ¬s+&ÉT düs¡fiπ̄sK\qT ˇø£ ‹s¡́ Áπ>K K+&ç+∫q|ü⁄&ÉT ‹s¡́ Áπ>K≈£î π̌øyÓ’|ü⁄qTqï ˇø£ »‘· n+‘·s¡ø√D≤\T

dü+|üPs¡ø±\T nsTTq Ä ¬s+&ÉT düs¡fi¯ πsK\T düe÷+‘·s¡ πsK\T.

 • dæ<ë∆+‘·eTT : Ç∫Ãq düs¡fiπ̄sK≈£î düe÷+‘·s¡+>± ñ+&˚≥≥T¢ ^dæq düs¡fiπ̄sK\T |üs¡düŒs¡ düe÷+‘·s¡ πsK\T.

 • dæ<ë∆+‘·eTT : ˇø£ Á‹uÛÑT»eTT˝Àì eT÷&ÉT (n+‘·s¡) ø√DeTT\ yÓTT‘·ÔeTT180º.

 • dæ<ë∆+‘·eTT : ˇø£ Á‹uÛÑT» uÛÑTC≤ìï bı&ç–+#·>± @s¡Œ&çq u≤Vü≤´ø√D+ Ä Á‹uÛÑT» n+‘·sê_ÛeTTK ø√D≤\ yÓTT‘êÔìøÏ

düe÷q+.

MT≈£î ‘Ó\TkÕ?

dü«j·T+>± s¡÷bı+~+#·>∑*π> dü«s¡íÁ‹uÛÑT»eTT. dü«s¡íÁ‹uÛÑT»+

nH˚~ ̌ ø£ düeT~«u≤VüQ Á‹uÛÑT»eTT. Bì˝À uÛÑ÷ø√D≤\T 72
0

eT]j·TT os¡̧ø√DeTT 36
0
. uÛÑ÷ø√D≤\≈£î düeT~«K+&Éq πsK\T

^j·T>± @s¡Œ&̊ Á‹uÛÑTC≤\T ≈£L&Ü dü«s¡í Á‹uÛÑTC≤ Ò̋. á Á|üÁøÏj·TqT

nq+‘·+>± ø=qkÕ–+#·e#·TÃ.

á Á‹uÛÑT»eTT düeTø√D dü]Œ˝≤ìï @s¡Œs¡TdüTÔ+~. Bì˝À dü«s¡í

ìwüŒ‹Ô  φ R IABI / IBCI  R 1.618......... n>∑TqT.

á $<ÛäyÓTÆq nq+‘· Äs√Vü≤D dü«s¡í Á‹uÛÑTC≤\ ô|’q nq+‘·

Äs√Vü≤D |ü+#·uÛÑTC≤\qT ì]à+#·e#·TÃ. |ü+#·uÛÑTC≤\ jÓTTø£ÿ

nsTT<äT _+<äTe⁄\T ≈£L&Ü dü«s¡í Á‹uÛÑTC≤ Ò̋!
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