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7.1 úu∫YÆ :
“™åz ∫zQÁEÁı EÁ{∫ N˛ÁmÁı Nz̨  uYfi GoÁ∫N˛∫ GåNz̨  TÏmÁı N˛Á EÜÆÆå uN˛ÆÁ “{@ MÆÁ EÁúN˛Áz ty

TF| ¬©§ÁF| N˛Á ∫zQÁQlg QÎYåÁ ÆÁt “{? Ãßy ∫zQÁQlg Ã™Áå ¬©§ÁF| Nz˛ å“Î “Ázoz, ƒz ußãå ¬©§ÁF|
Nz˛ ßy “ÁıTz@ “™ ƒw ßy QÎYoz “¯@ ƒw QÎYåz Nz˛ u¬Æz “™ı N˛Á{åÃz ™ÁúÁı N˛y EÁƒ≈ÆN˛oÁ “{?ƒ“ ƒw N˛y
ufi[ÆÁ “Ázoy “{@ “™ utÆz TÆz ™ÁúÁı Ãz N˛Ázm ßy §åÁoz “¯@

“™ \Áååz “{ uN˛ Æut tÁz ∫zQÁEÁı N˛y ¬©§ÁF| Ã™Áå “Áz oÁz ƒz Ãƒ|Ã™Áå “Ázoz “¯@

AB  CD≅           PQ  RS≅

(Ãƒ|Ã™Áå)        (E-Ãƒ|Ã™Áå)

tÁz N˛Ázm Ãƒ|Ã™Áå “{ Æut GåN˛Á úu∫™Ám Ã™Áå “Áz @

AOB  POQ∠ ≅ ∠ XYZ  DEF∠ ≅ ∠
     (Ãƒ|Ã™Áå)                (E-Ãƒ|Ã™Áå)

HúÆÏ|Mo GtÁ“∫mÁı Ãz “™ Æz N˛“ ÃN˛oz “{ uN˛ EÁNw˛uoÆÁÂ Ã™Áå úu∫™Ám N˛y “{ ÆÁ å“Î §oÁåz
Nz˛ u¬Æz “™ı NÏ˛Z uƒu∆…b EÁNw˛uoÆÁı Nz˛ ™ÁúÁı N˛y ÃÓYåÁ rÁo “ÁzåÁ EÁƒ≈ÆN˛ “{@

LN˛ ƒT| ú∫ uƒYÁ∫ N˛∫ıTz : ƒ“ ãÆÓåo™ EÁƒ≈ÆN˛ ÃÓYåÁ MÆÁ “{? \Áz Æ“ §oÁoy “{ uN˛ tÁz ƒT|
Ã™Áå “{ ÆÁ å“Î@

ÃnÆÁ åz N˛“Á: << ™Ï̂ z uÃ¢|̨  utÆz TÆz ƒTÁz| N˛y ßÏ\Á N˛Á ™Áú YÁu“L@ Æut utÆz TÆz ƒTÁż N˛y ßÏ\ÁÆz
Ã™Áå “Áz oÁz tÁåÁı ƒT| úu∫™Ám ™ı Ã™Áå “ÁÊTzz@>>
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uÃ∫y åz N˛“Á <<ƒ“ ÃY “{ ¬zuN˛å Æut tÁz ƒTÁz˙ Nz˛ N˛m| ßy Æut Ã™Áå
“Áz oÁz “™ N˛“ ÃN˛oz “{ uN˛ tÁzåÁz ƒT| Ã™Áå “Ázoz “{ @

MÆÁ EÁú §oÁ ÃN˛oz “{ uN˛ tÁåÁı Ã“y “{ ?
ƒT| Nz˛ TÏmÁı N˛Áz ÆÁt N˛yu\Æz@EÁú tÁz Ã™Áå ™ÁúÁz Nz˛ uƒußëÁ ƒT| å“Î

§åÁ ÃN˛oz “{@ MÆÁ EÁú LzÃÁ N˛∫ ÃN˛oz “Áz? EÁ{∫ tÁz ƒTÁz˙ Nz˛ N˛m| o§ Ã™Áå
“ÁzTz \§ GåN˛y ßÏ\ÁÆı Ã™Áå “Áz@ utÆz TÆz uYfi N˛Áz tzuQÆz:

ƒz EÁNw̨ uoÆÁÂ \Áz Ã™Áå EÁN˛Á∫ EÁ{∫ úu∫™Ám Nz̨  “Áz ƒz Ãƒ|Ã™Áå EÁN w̨uoÆÁÂ N˛“¬Áoy “¯@ (Ãƒ|Ã™Áå
N˛Á Es| “{ Ãßy uƒ ÆÁı ™ı Ã™Áå) Eo: ƒz ƒT| u\åN˛y ßÏ\ÁÆı Ã™Áå ƒz “¯ Ãƒ|Ã™Áå N˛“¬Áoz “{ EÁ{∫ Ã™Áå
N˛mÁz˙ Nz˛ ƒT| ßy Ãƒ|Ã™Áå “Ázoz “{@
åÁzbåÁzbåÁzbåÁzbåÁzb: Ã™ÁãÆo: ßÏ\ÁÆı úu∫™Ám N˛Á uåm|Æ EÁ{∫ N˛Ázm EÁNw˛uo N˛Á uåm|Æ N˛∫oz “{ @

“™ \Áåoz “{ uN˛ Æut tÁz ƒT| Ãƒ|Ã™Áå “{ EÁ{∫ “™ Gå™z Ãz LN˛ N˛Á b~zÃ N˛∫ tÓÃ∫z ú∫ ∫Qı oÁz
ƒ“ ú“¬z ƒÁ¬z N˛Áz úÓm| øú Ãz jN˛ tzTÁ@

E§ ufißÏ\ N˛y Ãƒ|Ã™ÁåoÁ Nz˛ uƒ Æ ™ı uƒYÁ∫ N˛∫ıTz @ “™ \Áåoz “{ uN˛ Æut
tÁz ufißÏ\ Ãƒ|Ã™Áå “¯ oÁz LN˛ ufißÏ\ N˛y ßÏ\ÁÆı EÁ{∫ N˛Ázm, tÓÃ∫z ufißÏ\ N˛y ÃÊTo
ßÏ\ÁÆı EÁ{∫ N˛Ázm Nz˛ Ã™Áå “ÁıTz@
uå©å uYfiÁı ™ı Ãz N˛Á{åÃz ufißÏ\, ufißÏ\ ABC Nz˛ Ãƒ|Ã™Áå “¯ ?

Æut “™ EÁNw̨ uo (ii) Ãz (v) oN˛ ufißÏ\Áı b~zÃ N˛∫ ΔABC Nz˛ Hú∫ ∫QıTz oÁz “™ tzQıTz uN˛ uYfi
(ii), (iii) EÁ{∫ (iv) ΔABC Nz̨  Ãƒ|Ã™Áå “{ \§ uN˛ uYfi (v)  ΔTSU ΔABC Nz˛ Ãƒ|Ã™Áå å“Î “{@

Æut ΔPQR,  ΔABC Nz˛ Ãƒ|Ã™Áå “{ oÁz “™ ΔPQR ≅ ΔABC u¬Qoz “¯ ÜÆÁå tyu\Æz uN˛ \§
ΔPQR ≅ ΔABC “Áz, oÁz, ΔPQR N˛y ßÏ\ÁÆı ΔABC N˛y ÃÊTo ßÏ\ÁEÁı Nz̨  Ã™Áå “ÁzTy EÁ{∫ LzÃÁ

“y N˛ÁzmÁı Nz̨  u¬Æz ßy EsÁ|o, ßÏ\Á PQ ßÏ\Á AB N˛Áz jN˛oy “{, ßÏ\Á QR ßÏ\Á BC N˛Áz jN˛oy “{ EÁ{∫ ßÏ\Á
RP ßÏ\Á CAN˛Áz jN˛oy “{, N˛Ázm P N˛Ázm A, N˛Áz N˛Ázm Q N˛Ázm B EÁ{∫ N˛Áz N˛Ázm R N˛ÁzmC N˛Áz jN˛oÁ “{@
ÃÁs “y, tÁzåÁı ufißÏ\Áı Nz˛ ∆y Áz˙ ™ı LN˛-LN˛ EåÏøúoÁ úÁÆy \Áoy “{@ EsÁ|oΩ ∆y |  P ∆y | A Nz̨  ÃÊTo “{,
∆y | Q ∆y | B ™z ÃÊTo EÁ{∫ ∆y |  R ∆y | C Nz˛ ÃÊTo “Ázoz “{ FÃz uå©å ªú, ™ı u¬QÁ \ÁoÁ “{:
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P ↔ A, Q ↔ B, R ↔ C
ÜÆÁå tyu\Æz uN˛ FÃ ÃÊTooÁ Nz̨  EÊoT|o,  ΔPQR ≅  ΔABC; “{@ ΔQRP ≅   ΔABC, Q ↔

A; R ↔ B;P ↔ C ú∫ãoÏ FÃz QR = AB, RP = BC EÁ{∫ QP = AC u¬QåÁ T¬o “ÁzTÁ @
FÃy üN˛Á∫, EÁNw˛uo  (iii) Nz˛ u¬Æz,

FD ↔ AB, DE ↔ BC EÁ{∫ EF ↔ CA

EÁ{∫ F ↔ A, D ↔ B EÁ{∫ E ↔ C

FÃu¬L, ΔFDE ≅  ΔABC u¬QåÁ Ã“y “{, ú∫ãoÏ ΔDEF ≅  ΔABC u¬QåÁ T¬o “ÁzTÁ@
EÁNw̨ uo (iv) Nz̨  ufißÏ\ EÁ{∫ ΔABC Nz˛ §yY ÃÊTo u¬uQÆz Eo: ufißÏ\Áı N˛y Ãƒ|Ã™ÁåoÁ N˛Áz

ÃÁÊNz̨ uoN˛ øú ™ı u¬Qåz Nz̨  u¬Æz, GåNz̨  ∆y Áz| N˛y ÃÊTooÁ N˛Áz Ã“y üN˛Á∫ Ãz u¬QåÁ EÁƒ≈ÆN˛oÁ “{@ ÜÆÁå
tyu\Æz uN˛ <<Ãƒ|Ã™Áå ufißÏ\Áı Nz˛ ÃÊTo ßÁT>> Ã™Áå “Ázoz “¯ EÁ{∫ “™ FÃz ÃÊuqõo ™ı ‘CPCT’ u¬Qoz
“¯  (corresponding parts of congruent triangles.) (Cgr àH$ma ΔABC H$s gd©g_mZVm H$mo {MÌ (iv)
Ho$ gmW {cIZo H$m à`ËZ {H${OE&)

üÆnå N˛yu\Æz :
 1. åyYz NÏ˛Z N˛så utÆz TÆz “¯@ <ÃnÆ> ÆÁ <EÃnÆ> “{ u¬uQÆz @

i. tÁz ƒw “™z∆Á Ãƒ|Ã™Áå “Ázoz “¯@ ( )

ii. Ã™Áå ¬©§ÁF| N˛y tÁz ∫zQÁÆı Ãt{ƒ Ãƒ|Ã™Áå “Ázoy “¯@ ( )

iii. tÁz Ã™N˛Ázm ufißÏ\ N˛ßy-N˛ßy Ãƒ|Ã™Áå “Ázoz “{Ê@ ( )

iv. tÁz Ã™§Á“Ï ufißÏ\ GåN˛y Ã™Áå ßÏ\ÁEÁı Nz˛ ÃÁs Ãt{ƒ Ãƒ|Ã™Áå “Ázoz “¯@ ( )

 2. utÆz TÆz EÁNw˛uoÆÁÂ Ãƒ|Ã™Áå “{ ÆÁ å“Î tzQåz Nz˛ u¬Æz EÁúN˛Áz N˛Á{åÃz ™ÁúÁı N˛y EÁƒ≈ÆN˛oÁ
“ÁzTy@?
i. tÁz EÁÆo ii. tÁz Ã™YoÏßÏ\|

7.2 ufißÏ\Áı N˛y EåÏøúoÁ Nz˛ uåÆ™
uúZ¬y N˛qÁEÁı ™ı EÁúåz ufißÏ\Áı N˛y Ãƒ|Ã™ÁåoÁ Nz˛ u¬L YÁ∫ N˛ÃÁ{ubÆÁÂ (uåÆ™) új YÏNz˛ “¯@

LN˛ Eu˚oyÆ (unique) ufißÏ\ §åÁåz Nz̨  u¬Æz MÆÁ Ãßy oyåÁı ßÏ\ÁÆz EÁ{∫ oyåÁı N˛Ázm rÁo “ÁzåÁ EÁƒ≈ÆN˛
“{? Š`m h_ g_mZ {XE JE _mnm| go {^Þ-{^Þ {Ì^wOmo§ H$m {Z_m©U H$a gH$Vo h¡&

ßÏ\Á 4 Ãz.™y. Ãz tÁz ufißÏ\ §åÁFÆz@ MÆÁ EÁú 4 Ãz™y ßÏ\Á ƒÁ¬z tÁz ußãå ufißÏ\ §åÁ ÃN˛oz “{?
Eúåz u™fiÁı Nz˛ ÃÁs YYÁ| N˛yu\Æz@ MÆÁ EÁúN˛Áz Ãßy ufißÏ\
Ãƒ|Ã™Áå üÁõo “ÁıTz? Æut ufißÏ\ N˛y LN˛ ßÏ\Á  4 Ãz.™y ty TF| “Áz
oÁz “™ uƒußãå üN˛Á∫ Nz˛ ufißÏ\Áı N˛Á uå™Á|m N˛∫ ÃN˛oz “{@
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E§ tÁz ßÏ\ÁÆı 4 Ãz™y EÁ{∫ 5 Ãz™y ¬yu\Æz EÁ{∫ u\oåz ÃÊßƒ “Áz
Goåz ufißÏ\ §åÁFL MÆÁ EÁúN˛Áz Ãƒ|Ã™Áå ufißÏ\ üÁõo “ÁıTz?

“™ tyL TL tÁz ™ÁúÁı Ãz uƒußëÁ ufißÏ\ §åÁ ÃN˛oz “¯ @
E§ 4 Ãz™y, 7 Ãz™y EÁ{∫8 Ãz™y ßÏ\ÁEÁı Nz˛ ufißÏ\ §åÁFÆz @

   MÆÁ EÁú tÁz ußëÁ ufißÏ\ §åÁ ÃN˛ÁzTz?
EÁú rÁo N˛∫ÁzTz uN˛ Få oyå ßÏ\ÁEÁı Nz˛
™Áú Ãz, “™ LN˛ Eu˚oyÆ (unique) ufißÏ\ §åÁ ÃN˛oz “{@ Æut “™ Få
™ÁúÁı Ãz ufißÏ\ §åÁåz ú∫ ßy ƒz GÃz Eu˚oyÆ ufißÏ\ Nz̨  Ãƒ|Ã™Áå “ÁıTz @

E§ Eúåy FXZÁ Ãz N˛ÁzF| oyå N˛Ázm ¬yu\Æz@ ¬zuN˛å ÜÆÁå ∫“z GåN˛Á ÆÁzT 180° “ÁzåÁ YÁu“Æz@
EÁú Nz˛ ˚Á∫Á u¬Æz TÆz ™ÁúÁz Ãz tÁz ufißÏ\ GoÁu∫Æz@ ™u“™Á N˛Áz úoÁ Y¬zTÁ uN˛ ƒ“ oyå N˛ÁzmÁı Nz˛ ™ÁúÁı
Ãz uƒußëÁ ufißÏ\ §åÁ ÃN˛oy “{@
  ∠A = 50°, ∠B = 70°, ∠C = 60°

FÃÃz Æ“ ¬ToÁ “{ uN˛ oyå N˛ÁzmÁı N˛Á
rÁo “ÁzåÁ uƒu∆…b ufißÏ\ GoÁ∫åz Nz˛ u¬Æz úÆÁ|õo
å“Î “{@

∆∫y¢˛ åz ÃÁzYÁ uN˛ Æut tÁz N˛Ázm uN˛Ãy
ufißÏ\ Nz˛ utÆz TÆz “Áı oÁz << ufißÏ\ Nz˛ oyåÁı N˛ÁmÁı Nz˛ ÆÁzT>> Nz˛ uåÆ™ N˛Á GúÆÁzT N˛∫oz “ÏÆz oyÃ∫Á N˛Ázm
rÁo uN˛ÆÁ \Á ÃN˛oÁ “{@ FÃu¬Æz tÁz N˛ÁzmÁı Nz˛ ™ÁúÁı N˛Á rÁå “ÁzåÁ LN˛ ufißÏ\ §åÁåz Nz˛ u¬Æz úÆÁ|õo “{
¬zuN˛å Eu˚oyÆ å“Î “{@ FÃu¬Æz tÁz ÆÁ oyå N˛Ázm N˛Á utÆÁ \ÁåÁ úÆÁ|õo å“Î “ÁzTÁ@ LN˛ Eu˚oyÆ ufißÏ\
N˛y ∫YåÁ N˛∫åz Nz˛ u¬Æz N˛™ Ãz N˛™ oyå uƒu∆…b EÁ{∫ ÀƒoÊfi tÁı (™ÁúÁı) N˛y EÁƒ≈ÆN˛oÁ “ÁzTy@

åyYz utÆz TÆz ünÆzN˛ ™ÁúÁı Nz˛ Ã™Ó“ Ãz tÁz ußãå ufißÏ\ §åÁåz N˛Á üÆnå N˛yu\L@
i. ΔABC \“ÁÂ AB = 5 Ãz.™y BC = 8 Ãz.™y ∠C = 30°

ii. ΔABC \“ÁÂ AB = 5 Ãz.™y.  BC = 8 Ãz.™y. ∠B = 30°

(i) MÆÁ EÁú utÆz TÆz tÁı Ãz Eu˚oyÆ ufißÏ\ GoÁ∫ ÃN˛oz “{Ê? GoÁ∫N˛∫ E¢˛åz u™fiÁı Nz̨  ÃÁs GÃN˛y
\ÁÂY N˛yu\L@

Æ“ÁÂ “™ utÆz TÆz tÁı Ãz tÁz ußëÁ ufißÏ\ §åÁ
ÃN˛oz “{ ΔABC EÁ{∫ Δ A′ BC EÁú MÆÁ uå∫yqm
N˛∫ÁzTz? Nz˛ Ãƒ|Ã™Áå ufißÏ\ “{@ ÆÁ å“yÊ?

tÓÃ∫z ∆£tÁı ™ı EÁú tÓÃ∫y uÀsuo (ii) Nz˛ ™ÁúÁı Ãz LN˛ Eu˚oyÆ ufißÏ\ §åÁ ÃN˛oz “¯ @ uÀsuo
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(i) EÁ{∫ uÀsuo (ii) ™ı MÆÁ EÁúåz utÆz TÆz tÁı
N˛y EÁz∫ ÜÆÁå utÆÁ “{? ú“¬y uÀsuo (i)  ™ı tÁz ßÏ\ÁÆı
EÁ{∫ LN˛ N˛Ázm utÆÁ TÆÁ “{ \Áz EÊoT|o N˛Ázm å“Î “{@
¬zuN˛å uÀsuo (ii) ™z EÊoT|o N˛Ázm tÁz ßÏ\ÁEÁı Nz˛ ÃÁs
utÆÁ TÆÁ “{@ FÃu¬L utÆz TÆz tÁz ßÏ\ÁÆı EÁ{∫ LN˛ N˛Ázm
EsÁ|oΩ oyå ÀƒoÊfi t ufißÏ\ GoÁ∫åz Nz̨  u¬Æz úÆÁ|õo “¯ @ §¡N˛y utÆz TÆz tÁı N˛Á N¿̨ ™ ßy Eu˚oyÆ ufißÏ\
GoÁ∫åz Nz˛ u¬L LN˛ ™ÏPÆ ßÓu™N˛Á uåßÁoÁ “{ @
7.3 ufißÏ\ N˛y EåÏøúoÁÆı (Congruency of  Triangles)

GúÆÏ|Mo áÁ∫mÁ ufißÏ\Áz N˛y EåÏøúoÁ N˛Áz \ÁÂY N˛∫åz N˛Á LN˛ uåu“oÁs| “{@ Æut “™Á∫z úÁÃ LN˛
ßÏ\Á Ã™Áå ƒÁ¬z tÁz ufißÏ\, ÆÁ u¢˛∫ oyåÁı N˛Ázm Ã™Áå ƒÁ¬z tÁz ufißÏ\ “{, oÁz “™ Æ“ uå…N˛ | å“Î uåN˛Á¬
ÃN˛oz “¯ uN˛ Få uƒu∆…b tÁı Ãz ufißÏ\ EåÏøú “¯, MÆÁı uN˛ LN˛ Ãz EuáN˛ ufißÏ\, ÃÊßƒ “{@ tÁz ßÏ\ÁÆı
EÁ{∫ LN˛ N˛Ázm Ã™Áå “Ázåz ú∫ ßy “™ Æ“ å“Î N˛“ ÃN˛oz “{ uN˛ ufißÏ\ EåÏøú “{ \§ N˛Ázm ty TF| ßÏ\ÁEÁı
Nz˛ §yY ™ı “Áz oÁz “™ N˛“ ÃN˛oz “{Ê uN˛ SAS EåÏøúoÁ ÃnÆ “{ ¬zuN˛å SSA ÆÁ ASS å“Î & Bgo h_
AZwénVm H$r nhcr H$gm¡Q>r _mZH$a BgH$s ghm`Vm go Xþgar H$gm¡Q>r`m| H$mo {gÜX H$a|Jo&

“™ FÃz ufißÏ\ “¯ uN˛ “™ FÃz ufißÏ\ “¯ uN˛ “™ FÃz ufißÏ\ “¯ uN˛ “™ FÃz ufißÏ\ “¯ uN˛ “™ FÃz ufißÏ\ “¯ uN˛ Axiom (SAS congruence rule): ßÏ.N˛Áz.ßÏ. EåÏøúoÁ uåÆ™ :ßÏ.N˛Áz.ßÏ. EåÏøúoÁ uåÆ™ :ßÏ.N˛Áz.ßÏ. EåÏøúoÁ uåÆ™ :ßÏ.N˛Áz.ßÏ. EåÏøúoÁ uåÆ™ :ßÏ.N˛Áz.ßÏ. EåÏøúoÁ uåÆ™ :
tÁz ufißÏ\ EåÏøú “Ázoz “¯ Æut LN˛ ufißÏ\ N˛y tÁz ßÏ\ÁÆı EÁ{∫ GåN˛Á EÊoT|o N˛Ázm tÓÃ∫z ufißÏ\ N˛y tÁz
ßÏ\ÁEÁı EÁ{∫ GåNz˛ EÊoT|o N˛Ázm Nz˛ §∫Á§∫ “Áı @

• CXmhaU Ho$ {cE  ΔABC _| VWm ΔPQR _|
AB=PQ, BC=QR VWm ∠CBA=∠RQP, hmo Vmo ΔABC ≅  ΔPQR

GtÁ“∫m GtÁ“∫m GtÁ“∫m GtÁ“∫m GtÁ“∫m -1.  1. ÃÊ¬Så uYfi ™ı  OA = OB EÁ{∫ OD = OC “{@ t∆Á|FÆz uN˛
(i)   ΔAOD ≅  ΔBOC EÁ{∫ (ii) AD || BC.

“¬“¬“¬“¬“¬ :  (i) ΔAOD EÁ{∫ ΔBOC ™z,
                             OA = OB   (utÆÁ TÆÁ “{ )
                             OD = OC   (utÆÁ TÆÁ “{ )

ÃÁs “y,  ∠ AOD EÁ{∫ ∠ BOC Ã©™ÏQ N˛Ázm “{,
                         ∠ AOD =  ∠ BOC.

Eo:  ΔAOD ≅   ΔBOC (SAS EåÏøúoÁ uåÆ™ ˚Á∫Á)
(ii) gd© g_mZ ΔAOD  VWm ΔBOC _| Xþgao g§JV ^mJ ^r g_mZ hmoVo h¡&
B{g{cE ∠ AOD =  ∠ BOC. VWm aoIm IÊS> VWm Ho$ {cE _| EH$mÝVa H$moU ~ZmVo h¡&

∴  AD || BC

A D

C B

O

A

B C
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GtÁ“∫m GtÁ“∫m GtÁ“∫m GtÁ“∫m GtÁ“∫m -2. AB LN˛ ∫zQÁQlg “{ EÁ{∫ ∫zQÁ l FÃN˛Á Ã™u˚ßÁ\N˛ “{ Æut P LN˛ u§ãtÏ  l ú∫uÀso “{
oÁz t∆Á|FL uN˛ P u§ãtÏ A EÁ{∫  B Ãz Ã™-tÓ∫y ú∫ “{ @
“¬“¬“¬“¬“¬: l ⊥ AB EÁ{∫ AB Nz˛ ™ÜÆ-u§ãtÏ  C Ãz “ÁzN˛∫ \Áoy “{ (uYfi tzuQL)
                 EÁúN˛Áz t∆Á|åÁ “{ uN˛ PA = PB “{@ FÃNz˛ u¬Æz
                 ΔPCA EÁ{∫ ΔPCB ú∫ uƒYÁ∫ N˛yu\Æz@ “™ı üÁõo “{:
                 AC = BC (C, AB N˛Á ™ÜÆ-u§ãtÏ “{)
               ∠PCA =   ∠PCB = 90° (utÆÁ “{ )
                  PC = PC (GßÆuå…b)

           So, ΔPCA ≅ ΔPCB (SAS uåÆ™)

      FÃu¬L PA = PB (EåÏøú ufißÏ\Áı N˛y ÃÊTo ßÏ\ÁÆı )

 üÆnå N˛yu\Æz

 1. §oÁFÆz uN˛ uå©å ufißÏ\ EåÏøú “{ ÆÁ å“Î ? EÁúNz˛ G∫ N˛Á N˛Á∫m §oÁFÆz @

(i) (ii)

 2. utÆz TÆz uYfi ™ı u§ãtÏ  P,AB EÁ{∫ DCN˛Áz Ã™u˚ßÁu\N˛
N˛∫oÁ “{@ uÃÚ N˛yu\Æz uN˛ ΔAPC ≅  ΔBPD

7.3.1 EåÏøúoÁ Nz˛ NÏ˛Z EÁ{∫ uåÆ™
LzÃz tÁz ufißÏ\Áı N˛y ∫YåÁ N˛∫åz N˛Á üÆnå N˛yu\Æz u\Ã™ı tÁz N˛Ázm 50° EÁ{∫ 55° EÁ{∫ Få N˛ÁzmÁı

N˛y EÊoT|o ßÏ\Á 5 Ãz.™y. “{@ (uYfi tzuQÆz) Få tÁz ufißÏ\Áı N˛y N˛ÁubÆz, EÁ{∫ LN˛ ufißÏ\ N˛Áz tÓÃ∫z ufißÏ\
ú∫ ∫uQL@ EÁú MÆÁ tzQoz “{? EÁú tzQÁıTz uN˛ tÁzåÁz ufißÏ\ EåÏøú “¯@ Æ“ N˛Ázm-ßÏ\Á N˛Ázm N˛y EåÏøúoÁ
N˛Á uåÆ™ “¯ @

P

A BC

l

L

M N
80°
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4 c
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EÁ{∫ FÃz  ASA u¬QÁ \ÁoÁ “{ \{Ãz
uN˛ EÁú uúZ¬y N˛qÁEÁı ™ı újÁ “{@ E§ “™
FÃz Ã™ ı̂Tz EÁ{∫ uÃÚ ßy N˛∫ıTz@ MÆÁı uN˛ FÃ
úu∫mÁ™ N˛Áz uÃÚ uN˛ÆÁ \Á ÃN˛oÁ “{, Æ“
ü™zÆ N˛“¬ÁoÁ “{ EÁ{∫ FÃz uÃÚ N˛∫åz Nz̨  u¬Æz
“™ SAS EåÏøúoÁ  Nz˛ ÀƒÆÊo·Æ N˛Á GúÆÁzT N˛∫ıTz @

ü™zÆ ü™zÆ ü™zÆ ü™zÆ ü™zÆ 7.1 (ASA EåÏøúoÁ uåÆ™EåÏøúoÁ uåÆ™EåÏøúoÁ uåÆ™EåÏøúoÁ uåÆ™EåÏøúoÁ uåÆ™) : tÁz ufißÏ\ EåÏøú “Ázoz “{, Æut LN˛ ufißÏ\ Nz˛ tÁz N˛Ázm EÁ{∫ GåN˛y
EÊoT|o ßÏ\Á tÓÃ∫z ufißÏ\ Nz˛ tÁz N˛ÁzmÁı EÁ{∫ GåN˛y EÊoT|o ßÏ\Á Nz˛ Ã™Áå “Áı @
úu∫N˛¡úåÁ:  ufißÏ\ ABC EÁ{∫ ΔDEF

               ∠ B = ∠ E, ∠ C = ∠ F and  BC = EF

uå…N˛ | (RTP): ΔABC ≅  Δ DEF

GúúuGúúuGúúuGúúuGúúu:  Æ“ÁÂ ú∫ oyå ÃÊßÁƒåÁÆı “¯@ AB EÁ{∫  DE Nz˛ §yY uÀso ÃÊßÁƒåÁÆı ÆÁ oÁz AB > DE
ÆÁ DE > AB ÆÁ DE = AB.

“™ Få Ãßy uÀsuoÆÁı ú∫ uƒYÁ∫ N˛∫ıTz EÁ{∫ tzQıTz uN˛ ΔABC EÁ{∫ ΔDEF Nz˛ u¬Æz FÃN˛Á MÆÁ
Es| uåN˛¬oÁ “{ @
uÀsuo(i): ™Áå¬Áz  AB = DE   (“™ MÆÁ tzQıTz?)

                            ΔABC EÁ{∫  ΔDEF  ú∫ uƒYÁ∫ N˛yu\Æz
AB = DE (N˛¡úåÁ N˛y TÆy “{ )

 ∠ B = ∠ E (utÆÁ TÆÁ “{ )
BC = EF (utÆÁ TÆÁ “{ )

FÃu¬L, ΔABC ≅  ΔDEF (SAS EåÏøúoÁ ÀƒÆÊo·Æ)
uÀsuo: (ii): tÓÃ∫y ÃÊßÁƒåÁ Æ“ “{ uN˛ AB  > DE “{@ FÃu¬L “™ AB ú∫ LN˛ u§ãtÏ  P LzÃÁ “Áz ÃN˛oz “{
uN˛ PB = DE “Áz E§

ΔPBC EÁ{∫ ΔDEF ú∫ uƒYÁ∫ N˛yu\Æz
PB = DE (∫YåÁ Ãz )

∠ B = ∠ E (utÆÁ TÆÁ “{ )
BC = EF (utÆÁ TÆÁ “{ )

FÃu¬L, ΔPBC ≅  ΔDEF (SAS EåÏøúoÁ Nz˛ ÀƒÆÊo·Æ Ãz)

50° 55°
5 cm.

50° 55°
5 cm.
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MÆÁı uN˛ tÁzåÁı ufißÏ\ Ãƒ|Ã™Áå “{, FÃu¬Æz FåNz˛ ÃÊTo ßÁT Ã™Áå “Ázåz YÁu“Æz
Eo: ∠ PCB = ∠ DFE

ú∫ãoÏ “™ı utÆÁ TÆÁ “{ uN˛  ∠ ACB = ∠ DFE

Eo: ∠ ACB = ∠ PCB

ú∫ãoÏ MÆÁ Æ“ ÃÊßƒ “{ ?
Æ“ oßy ÃÊßƒ “{, \§ P u§ãtÏ N˛Á A Nz˛ ÃÁs ™z¬ “Áz @

(ÆÁ)  BA = ED

Eo: ΔABC ≅  ΔDEF (SAS ÀƒÆzo·Æ ˚Á∫Á)
(åÁzbåÁzbåÁzbåÁzbåÁzb: Hú∫ “™åz §oÁÆÁ “{ uN˛ Æut∠ B = ∠ E osÁ ∠ C = ∠ F osÁ BC = EF EÁ{∫ AB = DE EÁ{∫
ƒz tÁz ufißÏ\ EåÏøú “¯ SAS uåÆ™ Ãz)

uÀsuo(iii): oyÃ∫y ÃÊßÁƒåÁ Æ“ “{ uN˛ AB <  DE

“™ DE ú∫ LN˛ u§ãtÏ M  FÃ üN˛Á∫ ¬z ÃN˛oz “{Ê uN˛
ME = AB “Áz@ Eo: uÀsuo (ii), ƒÁ¬z oN|̨ -uƒoN|̨  N˛Áz tÁz“∫Áoz “ÏÆz,
“™ uå…N˛ | uåN˛Á¬ ÃN˛oz “¯ uN˛ AB = DE “{ EÁ{∫ FÃu¬Æz
ΔABC ≅  ΔDEF.“{ @

E§, ™Áåƒ u¬u\L uN˛ tÁz ufißÏ\Áı ™ı tÁz N˛ÁzmÁı Nz˛ ÆÏS™ EÁ{∫ ÃÊTo ßÏ\ÁEÁı N˛Á LN˛ ÆÏS™ Ã™Áå
“¯, oÁz Æut Æz ßÏ\ÁÆz §∫Á§∫ N˛ÁzmÁı Nz˛ ÆÏS™Áı N˛y EÊoT|o ßÏ\ÁÆı å“y “{, oÁz MÆÁ Æz ufißÏ\ u¢˛∫ ßy EåÏøú
“¯@ EÁú uå∫yqm N˛∫ıTz uN˛ Æı ufißÏ\ EåÏøú “¯@ MÆÁ EÁú FÃN˛Á N˛Á∫m §oÁÆıTz ?

EÁú \Áåoz “{ uN˛ ufißÏ\ Nz˛ oyåÁı N˛ÁzmÁı N˛Á ÆÁzT 180° “ÁzoÁ “{@ Eo: ufißÏ\Áı Nz˛ N˛ÁzmÁı Nz˛ tÁz
ÆÏS™ §∫Á§∫ “Ázåz ú∫ GåN˛Á oyÃ∫Á N˛Ázm ßy Ã™Áå “y “ÁıTÁ (180° − tÁzåÁı Ã™Áå N˛ÁzmÁı N˛Á ÆÁzT).

Eo: tÁz ufißÏ\ Ãƒ|Ã™Áå “Ázoz “¯, Æut Få ufißÏ\Áı Nz˛ tÁz N˛ÁzmÁı Nz˛ ÆÏS™ Ã™Áå “Áı EÁ{∫ ÃÊTo
ßÏ\ÁEÁı N˛Á LN˛ ÆÏS™ §∫Á§∫ “Áz@ “™ FÃz AAS EåÏøúoÁ uåÆ™ N˛“ ÃN˛oz “¯@ E§ “™ NĮ̈ Z EÁ{∫ GtÁ“∫m
tzQıTz@
GtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫m-3. AB|| DC EÁ{∫ AD|| BC ú∫ uƒYÁ∫ N˛∫Áz @

ΔABC ≅   ΔCDA ú∫ uƒYÁ∫ N˛∫Áz @
“¬“¬“¬“¬“¬ : ΔABC EÁ{∫  ΔCDA ú∫ uƒYÁ∫ N˛∫Áz
∠ BAC = ∠ DCA (LN˛ÁÊo∫ Eo: N˛Ázm)

AC = CA (GßÆuå…e ßÏ\Á)
∠ BCA = ∠ DAC (LN˛ÁÊo∫ Eo: N˛Ázm)

ΔABC ≅   ΔCDA(ASA EåÏøúoÁ Ãz)
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GtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫m-4. utÆz TÆz EÁNw̨ uo ™ı AL || DC EÁ{∫  E, BC N˛Á ™ÜÆ u§ãtÏ “Áz oÁz §oÁFÆz uN˛
ΔEBL ≅  ΔECD

“¬“¬“¬“¬“¬ : ΔEBL EÁ{∫ ΔECD ú∫ uƒYÁ∫ N˛yu\Æz
∠ BEL = ∠ CED (Ã©™ÏQ N˛Ázm)

BE = CE (MÆÁı uN˛ E, BC N˛Á ™ÜÆu§ãtÏ “{)
∠ EBL = ∠ ECD (LN˛ÁÊo∫ Eo: N˛Ázm)

ΔEBL ≅  ΔECD (ASA N˛y EåÏøúoÁ Ãz)

GtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫m-5. EÁNw̨ uo ™ı ty TF| ÃÓYåÁEÁı Nz̨  GúÆÁzT
Ãz uÃÚ N˛yu\Æz

(i) ΔDBC  ≅  ΔEAC

(ii) DC = EC.

“¬ “¬ “¬ “¬ “¬ : ™Áå¬Áz ∠ ACD = ∠ BCE = x

           ∴ ∠ ACE = ∠ DCE + ∠ ACD = ∠ DCE + x ...... (i)

           ∴  ∠ BCD = ∠ DCE + ∠ BCE = ∠ DCE + x ...... (ii)

(i) EÁ{∫ (ii) Ãz “™ı üÁõo “ÁzoÁ “{ uN˛ : ∠ ACE = ∠ BCD

E§ ΔDBC EÁ{∫ ΔEAC,

∠ ACE = ∠ BCD   (Hú∫ uÃÚ uN˛ÆÁ TÆÁ)
       BC = AC [utÆÁ TÆÁ “{ ]

 ∠ CBD = ∠ EAC [utÆÁ TÆÁ “{ ]

   ΔDBC ≅  ΔEAC [ utÆÁ TÆÁ “{ ]

Eo: ΔDBC ≅  ΔEAC

              DC = EC.(CPCT Nz˛ ˚Á∫Á)
GtÁ“∫m GtÁ“∫m GtÁ“∫m GtÁ“∫m GtÁ“∫m -6. LN˛ ∫zQÁ Qlg AB tÓÃ∫z ∫zQÁQ©g CD Nz˛ Ã™ÁåÁÊo∫ “{:
O, AD N˛Á ™ÜÆ u§ãtÏ “{@ oÁz uÃÚ N˛yu\L

(i) ΔAOB ≅  ΔDOC   (ii) O,BC N˛Á ™ÜÆ u§ãtÏ “{ @
“¬“¬“¬“¬“¬ : (i) uƒYÁ∫ N˛yu\Æz uN˛ ΔAOB osÁ  ΔDOC.
                      ∠ ABO  =  ∠ DCO (LN˛ÁÊo∫ N˛Ázm :AB || CD EÁ{∫ BC uoÆ|N˛ ∫zQÁ “{)

             ∠ AOB  =  ∠ DOC (Ã©™ÏQ N˛Ázm “{ )
                            OA = OD (utÆÁ TÆÁ “{)
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    Eo: ΔAOB  ≅  ΔDOC (AAS uåÆ™)
                (ii)       OB =  OC (CPCT)

    FÃu¬L, O, BC N˛Á ™ÜÆu§ãtÏ “ÁzTÁ@

E•ÆÁÃ- 7.1

 1. utÆz TÆz YoÏßÏ|\ ACBD ™z AC = AD EÁ{∫ AB, ∠ A

N˛Áz Ã™u˚ßÁu\o N˛∫oÁ “{@ ΔABC ≅   ΔABD.

EÁú BC EÁ{∫  BD Nz˛ uƒ Æ ™ı MÆÁ N˛“ÁzTz @

 2. ABCD LN˛ YoÏßÏ\|AD = BC EÁ{∫
 ∠ DAB = ∠ CBA  “{ uÃÚ N˛yu\Æz uN˛
(i)  ΔABD ≅   ΔBAC

(ii) BD = AC

(iii)  ∠ ABD = ∠ BAC

 3. LN˛ ∫zQÁQlg AB ú∫,AD osÁ  BC
tÁz Ã™Áå ¬Ê§ ∫zQÁQlg “{@ §oÁFÆz
uN˛ CD ∫zQÁQlg AB N˛Áz Ã™u˚ßÁu\o
N˛∫oy “{ @

 4. l EÁ{∫ m tÁz Ã™ÁÊo∫ ∫zQÁÆı “{ u\ã“ı Ã™ÁÊo∫ ∫zQÁLÂ
p EÁ{∫ q  N˛Á LN˛ EãÆ ÆÏS™ üuoXZzuto N˛∫oÁ
“{ §oÁFÆz uN˛ ΔABC ≅   ΔCDA

 5. EÁNw̨ uo ™ı AC = AE, AB = AD EÁ{∫ ∠ BAD
= ∠ EAC. “Áz oÁz t∆Á|FÆz uN˛ BC = DE “ÁzTÁ@
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 6. LN˛ Ã™N˛Ázm ufißÏ\ ABC ™ı, u\Ã™ı N˛Ázm C Ã™N˛Ázm “{, M  N˛m| AB ú∫ ™ÜÆ-u§ãtÏ “{@   C
N˛Áz M Ãz u™¬N˛∫ D oN˛ FÃ üN˛Á∫ §jÁÆÁ TÆÁ “{ uN˛ DM = CM@ u§ãtÏ D N˛Áz B Ãz u™¬Á
utÆÁ TÆÁ “{ @ t∆Á|FÆz uN˛
(i) ΔAMC ≅   ΔBMD

(ii) ∠  DBC LN˛ Ã™N˛Ázm “{
(iii) ΔDBC ≅   ΔACB

(iv)
1CM AB
2

=

 7. ÃÊ¬Så EÁNw̨ uo ™ı ABCD LN˛ ƒT| “{ ΔAPB LN˛ Ã™§Á“Ï ufißÏ\ “{@
uÃÚ N˛yu\Æz uN˛ ΔAPD ≅   ΔBPC.

(ÃÊNz̨ oÃÊNz̨ oÃÊNz̨ oÃÊNz̨ oÃÊNz̨ o: ΔAPD EÁ{∫ ΔBPC  ™ı AD BC, AP BP= =  EÁ{∫∠PAD
= ∠  PBC = 90o - 60o = 30o]

8. ÃÊ¬Så uYfi ™ı ΔABC ™ı D, BC N˛Á ™ÜÆu§ãtÏ “{@   DE⊥ AB,   osÁ DF⊥ AC EÁ{∫ DE =
DF “Áz oÁz §oÁFÆz uN˛ ΔBED ≅ ΔCFD.

 9. LN˛ ufißÏ\ Nz̨  N˛Ázm N˛Á Ã™u˚ßÁ\N˛ GÃNz̨  Ã©™ÏQ ßÏ\Á N˛Áz ßy
Ã™u˚ßÁu\o N˛∫oÁ “{ oÁz uÃÚ N˛yu\Æz uN˛ ƒ“ Ã™u˚§Á“Ï ufißÏ\ “ÁzTÁ
 10. utÆz TÆz ufißÏ\  ABC ™z LN˛ Ã™N˛Ázm ufißÏ\ “{@ EÁ{∫ B ú∫ Ã™N˛Ázm
“{ u\ÃÃz ∠BCA = 2∠BAC “{@

(ÃÊNz˛o ÃÊNz˛o ÃÊNz˛o ÃÊNz˛o ÃÊNz˛o : CB N˛Áz D oN˛ §jÁEÁz u\ÃÃz BC = BD “{ )

7.4 LN ufißÏ\ Nz˛ NÏ˛Z TÏm :
Hú∫ Nz̨  uƒßÁT ™ı EÁúåz ufißÏ\Áı N˛y tÁz EåÏøúoÁEÁı N˛Á EÜÆÆå uN˛ÆÁ “{@ EÁFÆz Få
úu∫mÁ™Áı N˛Á LN˛ LzÃz ufißÏ\ Nz̨  NĮ̈ Z TÏmÁı N˛Á EÜÆÆå N˛∫åz ™ı üÆÁzT N˛∫z u\ÃN˛y tÁz ßÏ\ÁÆı
Ã™Áå “Ázoy “{@
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uN¿̨ ÆÁN˛¬Áú
 i. üN˛Á∫ (compass) Nz˛ GúÆÁzT Ãz ufißÏ\ N˛y ∫YåÁ N˛∫åz Nz˛ u¬Æz LN˛ ™Áú ¬zN˛∫ ∫zQÁQlg

AB QÎYÁz @ NÏ˛Z ¬©§ÁF| ¬zoz “ÏÆz üN˛Á∫ N˛Áz QÁzu¬Æz EÁ{∫ GÃÃz A EÁ{∫ B Ãz tÁz YÁú QÎuYÆz @ EÁú
uN˛Ã o∫“ N˛Á ufißÏ\ üÁõo N˛∫ıTz@ Æ“ LN˛ Ã™u˚§Á“Ï ufißÏ\ “ÁzTÁ@ FÃu¬Æz ΔABC LN˛ Ã™u˚§Á“Ï
ufißÏ\ “{ AC = BC Nz˛ ÃÁs@ E§ ∠A EÁ{∫ ∠B N˛Áz ™ÁıuúÆz EÁú MÆÁ tzQzÊTz ?

 ii. NÏ˛Z Ã™u˚§Á“Ï ufißÏ\ N˛ÁubÆz @ E§ ufißÏ\ N˛Áz ™ÁzugÆz u\Ã Ãz tÁz EåÏøú ufißÏ\ LN˛ tÓÃ∫z ú∫
§∫Á§∫ §{eoz “Áı @ EÁú  ∠ A EÁ{∫∠ B Nz˛ uƒ Æ ™ı MÆÁ N˛“ıTz ?
EÁú uå∫yqm N˛∫ıTz uN˛ LzÃz ünÆzN˛ ufißÏ\ ™z Ã™Áå ßÏ\ÁEÁı Nz˛ Ã©™ÏQ N˛Ázm Ã™Áå “Ázoz “{ @ Æ“
LN˛ §“Ïo ™ÏPÆ úu∫mÁ™ “{ EÁ{∫ ƒÁÀoƒ ™ı Æ“ N˛ÁzF| ßy Ã™u˚§Á“Ï ufißÏ\ Nz˛ u¬Æz ÃnÆ uÃÚ “Ázoy
“{@ FÃN˛Áz uå©å üN˛Á∫ Ãz uÃÚ uN˛ÆÁ \Á ÃN˛oÁ “{ @

ü™zÆü™zÆü™zÆü™zÆü™zÆ-7.2 : Ã™u˚§Á“Ï ufißÏ\ ™ı Ã™Áå ßÏ\ÁEÁı Nz˛ Ã©™ÏQ N˛Ázm Ã™Áå “Ázoz “{ @ FÃ o·Æ N˛Áz N˛F|
uƒuáÆÁı Ãz uÃÚ uN˛ÆÁ \Á ÃN˛oÁ “{ @ FÃ™ı Ãz LN˛ Gúúu åyYz ty
TF| “{ @

úu∫N˛¡úåÁ úu∫N˛¡úåÁ úu∫N˛¡úåÁ úu∫N˛¡úåÁ úu∫N˛¡úåÁ : ΔABC Ã™u˚§Á“Ï ufißÏ\ “{ u\Ã™ı  AB = AC.

uÃÚ N˛∫åÁ uÃÚ N˛∫åÁ uÃÚ N˛∫åÁ uÃÚ N˛∫åÁ uÃÚ N˛∫åÁ :  ∠ B = ∠ C.

∫YåÁ ∫YåÁ ∫YåÁ ∫YåÁ ∫YåÁ : ∠ A N˛Á Ã™u˚ßÁ\N˛ GoÁu∫Æz@ ™Áå u¬u\Æz Æ“ BC Ãz D ú∫
u™¬oÁ “{@ E§ ΔBAD EÁ{∫ ΔCAD ™z

AB = AC (utÆÁ TÆÁ “{ )
∠ BAD = ∠ CAD (∫YåÁ Ãz )

AD = AD (GßÆuå…bßÏ\Á)
Eo: ΔBAD ≅  ΔCAD (SAS EåÏøúåÁ)

FÃu¬Æz  ∠ ABD = ∠ ACD (CPCT)
EsÁ|oΩ   ∠ B = ∠ C (Ã™Áå N˛Ázm)

A B A B

C

A

B CD
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MÆÁ FÃN˛Á uƒ¬Áz™ ßy ÃnÆ “ÁzTÁ? EsÁ|oΩ Æut uN˛Ãy ufißÏ\ Nz˛ tÁz N˛Ázm Ã™Áå “Áz oÁz MÆÁ “™
Æ“ uå…N˛ | uåN˛Á¬ ÃN˛oz “{ uN˛ GåN˛y Ã©™ÏQ ßÏ\ÁÆz ßy Ã™Áå “ÁzTy?

     uN¿˛ÆÁ N˛¬Áú

 1. LN˛ Eq∫zQm (Tracing Paper) N˛ÁT\ ú∫ 6 Ãz.™y ¬©§ÁF|
ƒÁ¬Á ∫zQÁQlg BC GoÁu∫Æz @

 2. ∆y | B EÁ{∫ C Ãz 600 Nz˛ tÁz uN˛∫m GoÁu∫Æz EÁ{∫ GåNz˛ N˛bÁå
u§ãtÏ N˛Áz B åÁ™ tyu\L@

 3. N˛ÁT\ N˛Áz FÃ o∫“ ™ÁzugÆz uN˛ B EÁ{∫ C LN˛ tÓÃ∫z ú∫ Ã™Á\ÁÆz,
EÁú MÆÁ uå∫yqm N˛∫ÁzTz? MÆÁ AB = AC “ÁzTÁ@

∠B EÁ{∫  ∠C Nz̨  ußëÁ ™ÁúÁı N˛Áz ¬zN˛∫ FÃ N˛ÁÆ|uƒáy N˛Áz tÁz“∫ÁFÆz@
“∫ §Á∫ EÁú tzQÁzTz uN˛ Ã™Áå N˛ÁzmÁı N˛y Ã©™ÏQ ßÏ\ÁÆı Ã™Áå “¯ @
FÃÃz “™ı Æ“ üÁõo “ÁzoÁ “{@

ü™zÆ ü™zÆ ü™zÆ ü™zÆ ü™zÆ -7.3 : uN˛Ãy ufißÏ\ Nz˛ Ã™Áå N˛ÁzmÁı N˛y Ã©™ÏQ ßÏ\ÁÆı Ã™Áå “Ázoy
“{ ?

Æ“ ü™zÆ 7.2 N˛Á uƒ¬Áz™ “{ @

EÁú FÃ ü™zÆ N˛Áz ASA EåÏøúoÁ uåÆ™ Nz˛ GúÆÁzT Ãz uÃÚ
N˛∫ıTz@EÁFÆz Få úu∫mÁ™ÁzÊ N˛Áz Àú…b N˛∫åz Nz˛ u¬Æz NÏ˛Z GtÁ“∫m ¬ı @

GtÁ“∫m GtÁ“∫m GtÁ“∫m GtÁ“∫m GtÁ“∫m -7. ΔABC ™ı,  ∠A  N˛Á Ã™u˚ßÁ\N˛ AD, ßÏ\Á BC ú∫ ¬©§
“{ @ t∆Á|FÆz uN˛ AB = AC EÁ{∫ ΔABC Ã™u˚§Á“Ï “{ @

“¬“¬“¬“¬“¬: ΔABD EÁ{∫ ΔACD ™ı, ∠BAD =   ∠CAD (utÆÁ TÆÁ “{ )
                 AD = AD (GßÆuå…e)

            ∠ADB =  ∠ADC = 90°

                Eo: ΔABD ≅  ΔACD (ASA uåÆ™ Ãz )
                 AB = AC (CPCT)
                ΔABC Ã™u˚§Á“Ï ufißÏ\ “{ @
GtÁ“∫m GtÁ“∫m GtÁ“∫m GtÁ“∫m GtÁ“∫m -8. ÃÊ¬Så uYfi ™ı AB = BC EÁ{∫ AC = CD uÃÚ N˛yu\Æz

∠BAD : ∠ADB = 3 : 1.
“¬“¬“¬“¬“¬ :  ™Áå¬Áz  ∠ADB = x

B C

A

B CD

A

B C D

A

B C D

2x

x

x

2x

1

A

2
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A

B CD

E F

ΔACD ™ı AC  = CD
⇒ ∠CAD = ∠CDA = x

EÁ{∫  ∠ACB = ∠CAD + ∠CDA
                 = x + x = 2x

⇒ ∠BAC  = ∠ACB = 2x.  (∵ΔABC ™ı , AB = BC)

∴ ∠BAD  = ∠BAC + ∠CAD
  = 2x + x = 3x

EÁ{∫     
BAD 3 3
ADB 1

∠
= =

∠
x
x

EsÁ|o  ∠BAD  : ∠ADB  = 3 : 1.

Eo: uÃÚ uN˛ÆÁ TÆÁ “{@
GtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫m-9.  utÆz TÆz uYfi ™ı  AD BC EÁ{∫ EF || BC Æut ∠EAB = ∠FAC §oÁFL uN˛ ABD osÁ

ACD Ãƒ|Ã™Áå “{@ x EÁ{∫ y N˛Á ™Ó¡Æ ßy rÁo N˛yu\Æz Æut AB = 2x + 3,  AC = 3y + 1,

BD = x EÁ{∫ DC = y + 1 “{@
“¬“¬“¬“¬“¬:  AD, EF ú∫ ¬©§ “{ @

⇒ ∠EAD = ∠FAD = 900

∠EAB = ∠FAC  (utÆÁ TÆÁ “{ )
⇒ ∠EAD - ∠EAB  = ∠ FAD - ∠ FAC
⇒ ∠BAD  = ∠CAD

Få ΔABD EÁ{∫ ΔACD  ™ı
∠BAD  = ∠CAD  [Hú∫ uÃÚ uN˛ÆÁ TÆÁ ]
∠ADB  = ∠ADC = 900 [utÆÁ TÆÁ “{ AD, BC ú∫ ¬©§ “{ @ ]

EÁ{∫ AD = AD ( C^¶{Zð> ŵOm)
∴ ΔABD ≅  ΔACD [ASA]

Eo: uÃÚ uN˛ÆÁ TÆÁ “{ @
∠ABD = ∠ACD   ⇒  AB = AC   EÁ{∫ BD = CD [C.P.C.T Ãz]

⇒  2x + 3 = 3y + 1 EÁ{∫ x = y + 1
⇒  2x − 3y = −2 EÁ{∫ x − y = 1

 x N˛Á ™Ó¡Æ üuoÀsÁúå N˛∫åz ú∫ 2(1+ y) − 3y = −2 üuoÀsÁuúo N˛∫åz ú∫ y =  4  in  x = 1 + y
x = 1 + y 2 + 2y − 3y = −2     x = 1 + 4

−y = − 2 − 2     x = 5
−y = −4
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GtÁ“∫m GtÁ“∫m GtÁ“∫m GtÁ“∫m GtÁ“∫m -10. E EÁ{∫ F N¿̨ ™∆: ufißÏ\ ABC N˛y Ã™Áå ßÏ\ÁLÂ  AB EÁ{∫ AC Nz˛ ™ÜÆu§ãtÏ “¯ @ (uYfi
tzuQÆz)
§oÁF|Æz uN˛ BF = CE “{
“¬ “¬ “¬ “¬ “¬ : ΔABF  EÁ{∫ ΔACE,

AB = AC (utÆÁ “{)
∠ A = ∠ A (GßÆuå…e)

AF = AE (Ã™Áå ßÏ\ÁEÁı Nz˛ EÁáz ßÁT)

Eo: ΔABF ≅  ΔACE (SAS uåÆ™)

FÃu¬Æz,  BF = CE (CPCT)

GtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫m-11. LN˛ Ã™u˚§Á“Ï ufißÏ\ ABC u\Ã™ı AB = AC osÁ ßÏ\Á  BC  ú∫ tÁz u§ãtÏ D EÁ{∫ E
ú∫ FÃ üN˛Á∫ uÀso “{ uN˛  BE = CD (uYfi tzuQÆz) AD = AE N˛Áz uÃÚ N˛yu\L@
“¬“¬“¬“¬“¬:  ΔABD EÁ{∫ ΔACE ™ı,

AB = AC (utÆÁ TÆÁ“{ ) ........... (1)

∠ B = ∠ C  ........... (2)

ÃÁs “y,BE = CD (utÆÁ TÆÁ “{ )
FÃu¬Æz   BE − DE = CD − DE

EsÁ|o BD = CE (3)

Eo:  ΔABD ≅  ΔACE

((1), (2), (3) EÁ{∫  SAS uåÆ™ ˚Á∫Á).
 üÁõo “ÁzoÁ “{ : AD = AE (CPCT)

E•ÆÁÃ - - - - - 7.2

1. LN˛ Ã™u˚§Á“Ï ufißÏ\  ABC ™ı AB = AC “{, ∠ B EÁ{∫ ∠ C
Nz̨  Ã™˚ÁßÁ\N˛ ú∫Àú∫ u§ãtÏ O ú∫ üuoXZzt N˛∫oz “{@   A EÁ{∫
O N˛Áz \ÁzugÆz osÁ uÃÚ N˛yu\L@
(i)  OB = OC (ii)  AO N˛Ázm∠ A N˛Áz Ã™u˚ßÁu\o N˛∫oÁ
“{ @

2.  ΔABC ™ı AD ßÏ\Á BC N˛Á ¬©§ Ã™u˚ßÁ\N˛ “{@ t∆Á|FÆz
uN˛ ΔABC  LN˛ Ã™u˚§Á“Ï ufißÏ\ “{, u\Ã™z AB=AC “{@

A

B CD

A

B C

E F

A

B CD E

A

B C
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 3. ABC LN˛ Ã™u˚§Á“Ï ufißÏ\ “{, u\Ã™ı Ã™Áå ßÏ\ÁLÂ AC EÁ{∫
AB ú∫ N¿˛™Á∆: ∆y | ¬©§ BD EÁ{∫ CE QÎYz TÆz “¯ @ t∆Á|FÆz
uN˛ Æz ¬©§ §∫Á§∫ “{ @

4. ABC  LN˛ ufißÏ\ “{ u\Ã™ı AC EÁ{∫ AB ú∫ QÎYz TÆz ∆y |¬©§   BD
EÁ{∫ CE Ã™Áå “¯ @ oÁz uÃÚ N˛yu\L@
(i) ΔABD  ≅  ΔACE

(ii) AB = AC EsÁ|oABC
LN˛ Ã™u˚§Á“Ï ufißÏ\ “{ @

 5. ΔABC EÁ{∫ ΔDBC Ã™Áå EÁáÁ∫  BC ú∫ uÀso tÁz
Ã™u˚§Á“Ï ufißÏ\ “¯ @ t∆Á|FÆz uN˛  ∠ ABD = ∠ ACD “{@

7.5  ufißÏ\ EåÏøúoÁ Nz˛ NÏ˛Z EÁ{∫ uåÆ™ :ufißÏ\ EåÏøúoÁ Nz˛ NÏ˛Z EÁ{∫ uåÆ™ :ufißÏ\ EåÏøúoÁ Nz˛ NÏ˛Z EÁ{∫ uåÆ™ :ufißÏ\ EåÏøúoÁ Nz˛ NÏ˛Z EÁ{∫ uåÆ™ :ufißÏ\ EåÏøúoÁ Nz˛ NÏ˛Z EÁ{∫ uåÆ™ :

7.4 ü™zÆü™zÆü™zÆü™zÆü™zÆ (SSS EåÏøúoÁ uåÆ™EåÏøúoÁ uåÆ™EåÏøúoÁ uåÆ™EåÏøúoÁ uåÆ™EåÏøúoÁ uåÆ™) : ∫YåÁ Nz˛ ˚Á∫Á “™åz tzQÁ uN˛ SSS EåÏøúoÁ ÃnÆ “{@ FÃ ü™zÆ N˛Áz
“™ GuYo ∫YåÁ Nz˛ ˚Á∫Á uÃÚ N˛∫ ÃN˛oz “¯@

tÁz ufißÏ\Áı ™ı Æut LN˛ ufißÏ\ N˛y oyåÁı ßÏ\ÁÆı tÓÃ∫z EãÆ ufißÏ\ N˛y oyåÁı ßÏ\ÁEÁı Nz̨  §∫Á§∫ “Áı, oÁz tÁzåÁz
ufißÏ\ EåÏøú “Ázoz “{ @
• SSS EåÏøúoÁ Nz˛ uåÆ™ N˛y GúúuEåÏøúoÁ Nz˛ uåÆ™ N˛y GúúuEåÏøúoÁ Nz˛ uåÆ™ N˛y GúúuEåÏøúoÁ Nz˛ uåÆ™ N˛y GúúuEåÏøúoÁ Nz˛ uåÆ™ N˛y Gúúu
úu∫N˛¡úåÁ úu∫N˛¡úåÁ úu∫N˛¡úåÁ úu∫N˛¡úåÁ úu∫N˛¡úåÁ :  ΔPQR EÁ{∫ΔXYZ FÃ o∫“ “{ Nz˛ PQ = XY, QR = YZ EÁ{∫ PR = XZ
uå N˛ |uå N˛ |uå N˛ |uå N˛ |uå N˛ |: ΔPQR ≅  ΔXYZ
∫YåÁ ∫YåÁ ∫YåÁ ∫YåÁ ∫YåÁ : ∫zQÁ YW FÃ o∫“ uQÊYÁz ∠ZYW = ∠PQR EÁ{∫ WY = PQ. “{ XW EÁ{∫ WZ N˛Áz u™¬ÁEÁz @
GúúuGúúuGúúuGúúuGúúu: ΔPQR EÁ{∫ ΔWYZ

QR = YZ (utÆÁ TÆÁ “{ )
∠PQR = ∠ZYW (∫YåÁ ˚Á∫Á )
PQ = YW (∫YåÁ ˚Á∫Á)
∴ ΔPQR ≅  ΔWYZ (SAS EåÏøúoÁ uåÆ™ )

A
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D
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A

CB

D

D C

A B

⇒ ∠P = ∠W EÁ{∫ PR = WZ (CPCT)

PQ = XY (utÆÁ TÆÁ “{ ) EÁ{∫ PQ = YW (∫YåÁ ˚Á∫Á)
∴ XY = YW

FÃy o∫“, XZ = WZ

ΔXYW ™ı XY = YW

⇒ ∠YWX = ∠YXW (LN˛ ufißÏ\ ™ı Ã™Áå ßÏ\ÁEÁı Nz˛ Ã©™ÏQ N˛Ázm Ã™Áå “Ázoz “{z)
FÃy o∫“,  ∠ZWX = ∠ZXW

∴ ∠YWX + ∠ZWX = ∠YXW + ∠ZXW

⇒ ∠W = ∠X

E§ ∠W = ∠P

∴ ∠P = ∠X

ΔPQR EÁ{∫ ΔXYZ PQ = XY

∠P = ∠X

PR = XZ

∴ ΔPQR ≅  ΔXYZ (SAS EåÏøúoÁ )

FÃy ú∫ EÁáÁu∫o LN˛ GtÁ“∫m tzQıTz@

GtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫m-12. YoÏßÏ|\ ABCD ™ı, AB = CD, BC=AD §oÁFÆz uN˛ ΔABC  ≅  ΔCDA
ΔABC  EÁ{∫ ΔCDA  ú∫ uƒYÁ∫ N˛yu\Æz@

AB = CD (utÆÁ TÆÁ “{ )
AD = BC (utÆÁ TÆÁ “{ )
AC = CA (Ã™Áå ßÏ\Á)
ΔABC  ≅  ΔCDA  (SSS EåÏøúoÁ Ãz)

üÆnå N˛yu\L
1. ÃÊ¬Tí uYfi ™ı ΔABC  EÁ{∫ ΔDBC tÁz ufißÏ\ “{ u\Ã ™ ı

AB BD=  EÁ{∫ AC CD= .  §oÁFÆz uN˛
ΔABC ≅  ΔDBC.
SAS EåÏøúoÁ ™ı EÁúåz tzQÁ “{ uN˛ Ã™Áå ÃÊTo

ßÏ\ÁEÁı Nz˛ ÆÏS™Áı Nz˛ §yY N˛Ázm ™ı “ÁzåÁ YÁu“L EÁ{∫ Æut LzÃÁ å“Î “{, oÁz tÁzåÁz ufißÏ\ Ãƒ|Ã™Áå å“y “Áz
ÃN˛oz “{Ê @

X

ZY

W
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 uN¿˛ÆÁ N˛¬Áú
tÁz Ã™N˛Ázm ufißÏ\ §åÁFÆz u\ÃNz̨  N˛m| 5 Ãz.™y. EÁ{∫ LN˛ ßÏ\Á GÃz ßy ¬©§y “{@ uN˛oåz

ußëÁ ufißÏ\ §åÁÆz \Á ÃN˛oz “{ ? Eúåz ufißÏ\ N˛y oÏ¬åÁ u™fiÁı Nz˛ ufißÏ\Áı Ãz N˛yu\Æz @ MÆÁ
ƒz ufißÏ\ EåÏøú “{? Fã“z N˛ÁubÆz EÁ{∫ LN˛ tÓÃ∫z ú∫ FÃ üN˛Á∫ ∫uQÆz uN˛ FåN˛y §∫Á§∫ ßÏ\ÁÆz
LN˛ tÓÃ∫z ú∫ EÁÆı @ Æut EÁƒ≈ÆN˛ “Áz, oÁz ufißÏ\Áı N˛Áz VÏ™ÁFÆz@ EÁúåz MÆÁ tzQÁ? EÁú EÁú
tzQıTz uN˛ tÁz “ÁıTz Æut LN˛ ufißÏ\ N˛y ßÏ\Á EÁ{∫ N˛m| N¿˛™∆: tÓÃ∫z ufißÏ\ N˛y ßÏ\Á EÁ{∫ N˛m|
Nz̨  Ã™Áå “Áz oÁz Ã™N˛Ázm ufißÏ\ EåÏøú “ÁıTz@ ƒz ÜÆÁå tyu\Æz uN˛ FÃ uÀsuo Ã™N˛Ázm EÊoT|o
N˛Ázm å“Î “{@ FÃu¬L “™ uå©å EåÏøúoÁ Nz˛ uåÆ™ ú∫ ú“ÏÂYoz “¯@

 ü™zÆ  ü™zÆ  ü™zÆ  ü™zÆ  ü™zÆ 7.5  (RHS congruence rule) : EåÏøúoÁ uåÆ™ : Æut tÁz Ã™N˛Ázm ufißÏ\Áı ™ı, LN˛ ufißÏ\ N˛Á
N˛m| EÁ{∫ LN˛ ßÏ\Á, N¿̨ ™∆: tÓÃ∫z ufißÏ\ Nz̨  N˛m| EÁ{∫ LN˛ ßÏ\Á Nz̨  §∫Á§∫ “Áz, oÁz tÁzåÁı ufißÏ\
EåÏøú “Ázoz “¯@

ÜÆÁå tyu\Æz uN˛ Æ“ÁÂ RHS Ã™N˛Ázm - N˛m| - ßÏ\Á N˛Áz t∆Á|oÁ “{ E§ “™ uÃÚ N˛∫ıTz@

úu∫N˛¡úåÁ úu∫N˛¡úåÁ úu∫N˛¡úåÁ úu∫N˛¡úåÁ úu∫N˛¡úåÁ :  ΔABC osÁ ΔDEF tÁz Ã™N˛Ázm ufißÏ\ “{@ u\Ã™ı

 ∠ B = 90o EÁ{∫
∠ E = 90o AC = DF

EÁ{∫ BC = EF.

uå…N˛ |uå…N˛ |uå…N˛ |uå…N˛ |uå…N˛ |:  ΔABC ≅  ΔDEF

∫YåÁ∫YåÁ∫YåÁ∫YåÁ∫YåÁ: DE N˛Áz G oN˛ §jÁEÁz, u\ÃÃz

EG = AB. GF N˛Áz u™¬ÁEÁz

GúúuGúúuGúúuGúúuGúúu:

N˛såN˛såN˛såN˛såN˛så N˛Á∫mN˛Á∫mN˛Á∫mN˛Á∫mN˛Á∫m

ΔABC EÁ{∫ ΔGEF ™ı, üÁõo “¯

AB = GE (∫YåÁ Ãz )

∠ B = ∠ FEG (ünÆzN˛ N˛Ázm 900 “{ )

BC  = EF (utÆÁ TÆÁ “{ )

ΔABC  ≅  ΔGEF (SAS EåÏøúoÁ)

FÃu¬L∠ A = ∠ G … (1) (CPCT)

A
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E
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 AC = GF … (2) (CPCT)
EÁTz AC=GF EÁ{∫ AC=DF ( (2) Ãz EÁ{∫ utÆÁ TÆÁ )
Eo:DF = GF (Hú∫ Ãz )
 FÃu¬Æz, , ∠ D = ∠ G … (3) (Ã™Áå ßÏ\ÁEÁı Nz˛ Ã™ÏÏQ N˛Ázm Ã™Áå “{ )
“™z üÁõo “{, ∠ A = ∠ D … (4) (Ã™Áå ßÏ\ÁEÁı Nz˛ Ã™ÏQ N˛Ázm Ã™Áå “{ )
Eo: ΔABC  EÁ{∫ ΔDEF ∠ A = ∠ D, (4 Ãz)
∠ B = ∠ E (utÆÁ TÆÁ “{ )
FÃu¬Æz ∠ A+ ∠ B = ∠ D + ∠ E (\Ázgåz ú∫ )
¬zuN˛å∠ A + ∠ B + ∠ C = 1800 EÁ{∫ (ufißÏ\ Nz˛ oyå N˛ÁzmÁı N˛Á ÆÁzT)
∠ D + ∠ E + ∠ F = 1800

180 - ∠ C = 180 - ∠ F ( ∠ A+ ∠ B=1800−∠Cand ∠D + ∠ E=1800− ∠ F)

FÃu¬Æz∠ C = ∠ F, … (5) (∫Ò N˛∫åz N˛Á uåÆ™ )
E§, ΔABC  EÁ{N˛ ΔDEF, üÁún “{
BC = EF (utÆÁ TÆÁ “{ )
∠ C = ∠ F (5 Ãz )
AC = DF (utÆÁ TÆÁ “{ )
ΔABC ≅   ΔDEF (SAS EåÏøúoÁ Ãz )

GtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫m-13. AB LN˛ ∫zQÁ Qlg “{ osÁ u§ãtÏ P EÁ{∫ Q FÃ ∫zQÁ Qlg Nz˛ tÁzåÁı EÁz∫ FÃ üN˛Á∫ uÀso
“{ uN˛ tÁzåÁı A EÁ{∫ B Ãz Ã™Áå tÓ∫y ú∫ “{@§oÁFÆz uN˛ ∫zQÁ PQ ∫zQÁQlg AB N˛Á ¬©§ Ã™u˚ßÁ\N˛ “{ @
“¬“¬“¬“¬“¬:  utÆÁ TÆÁ “{ uN˛ PA = PB EÁ{∫ QA = QB “{@ EÁúN˛Áz uÃÚ N˛∫åÁ “{ uN˛ PQ, AB ú∫ ¬©§ “{@˛PQ
∫zQÁQlg AB N˛Áz Ã™u˚ßÁu\o N˛∫oy “{ @ ™Áå¬Áz ∫zQÁ PQ ∫zQÁ Qlg AB N˛Áz C ú∫ üuoXZzt N˛∫oy “{@
MÆÁ EÁú FÃ EÁNw˛uo ™ı tÁz EåÏøú ufißÏ\Áı N˛Áz tzQ ÃN˛oz “Áz ?
EÁFÆz ΔPAQ EÁ{∫ ΔPBQ.

Få ufißÏ\Áı ™ı
AP = BP (utÆÁ TÆÁ “{ )
AQ = BQ (utÆÁ TÆÁ “{ )

PQ = PQ (GßÆuå…e)

Eo: ΔPAQ ≅ ΔPBQ (SSS uåÆ™)

FÃu¬Æz ∠ APQ =  ∠ BPQ (CPCT).

E§  ΔPAC EÁ{∫ ΔPBC N˛Áz u¬u\Æz@ EÁúN˛Áz üÁõo “{ :
AP = BP (utÆÁ TÆÁ “{ )
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∠ APC =  ∠ BPC ( ∠ APQ = ∠ BPQ Gú∫ uÃÚ uN˛ÆÁ TÆÁ)
   PC = PC (GßÆuå…e ßÏ\Á)

FÃu¬Æz ΔPAC  ≅  ΔPBC (SAS uåÆ™)

Eo: AC = BC (CPCT) ........... (1)

EÁ{∫ ∠ ACP =  ∠ BCP (CPCT)

Æ“ ßy “{ uN˛  ∠ ACP +  ∠ BCP = 180° (∫{uQN˛ ÆÏS™)

FÃu¬Æz, 2 ∠ ACP = 180°

ÆÁ ∠ ACP = 90° ........... (2)

(1) EÁ{∫ (2) EÁú uå…N˛ | uåN˛Á¬ ÃN˛oz “{ uN˛ ∫zQÁ  PQ ∫zQÁQlg AB N˛Á ¬©§ Ã™u˚ßÁ\N˛ “{ @
[ÜÆÁå tyu\Æz uN˛ ΔPAQ EÁ{∫ ΔPBQ, N˛y EåÏøúoÁ t∆Á|Æz u§åÁ, EÁú Æ“ å“y §oÁ ÃN˛oz uN˛ ΔPAC
≅  ΔPBC Æ˘uú AP = BP (utÆÁ TÆÁ)

PC = PC (GßÆu…e)

EÁ{∫ ∠ PAC =  ∠ PBC ( ΔAPB Nz˛ Ã™Áå ßÏ\ÁEÁz Nz˛ Ã©™ÏQ N˛Ázm)
N˛Á∫m Æ“ “{ uN˛ FåÃz “™ı SSA uåÆ™ üÁõo “ÁzoÁ “{, \Áz ufißÏ\Áı N˛y EåÏøúoÁ Nz˛ u¬Æz “™z∆Á ™ÁåÁ å“Î
\ÁoÁ “{@ ÃÁs “y, N˛Ázm Ã™Áå ßÏ\ÁEÁı Nz˛ EÊoT|o å“Î “{ @
EÁFÆz NÏ˛Z EÁ{∫ GtÁ“∫m tzQı@
GtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫m-14. u§ãtÏ A  ú∫ üuoXZzt N˛∫åz ƒÁ¬y tÁz ∫zQÁEÁı l EÁ{∫ m Ãz Ã™Áå tÏ∫y ú∫ LN˛ u§ãtÏ P “{@
t∆Á|FÆz uN˛ ∫zQÁ AP tÁzåÁı ∫zQÁEÁı Nz˛ §yY §ååz ƒÁ¬z N˛Ázm N˛Áz Ã™˚ßÁu\o N˛∫oy “{ @
“¬“¬“¬“¬“¬ : EÁúN˛Áz utÆÁ TÆÁ “{ uN˛ ∫zQÁÆı l EÁ{∫ m ú∫ üuoXZzt N˛∫oy “¯@

™Áå¬Áz PB ⊥  l EÁ{∫ PC ⊥  m. “{@ Æ“ utÆÁ TÆÁ “{ uN˛ PB = PC “{@
EÁúN˛Áz t∆Á|åÁ “{ uN˛ ∠ PAB =  ∠ PAC “{
E§ ΔPAB EÁ{∫ ΔPAC ™ı

PB = PC (utÆÁ “{)
∠ PBA =  ∠ PCA = 90°  (utÆÁ “{ )
       PA = PA (GßÆuå…e)

Eo: ΔPAB  ≅  ΔPAC (RHS uåÆ™)

Eo:  ∠ PAB =  ∠ PAC (CPCT)
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E•ÆÁÃ - 7.3

 1. Ã™u˚§Á“Ï  ΔABC ™ı  AD GÃN˛y
HÂYÁF| “{ u\Ã™ı AB = AC “Áz oÁz
§oÁFÆz uN˛,
(i) AD, BC N˛Áz Ã™u˚ßÁu\o N˛∫oÁ
“{ (ii)  AD,∠A  N˛Áz Ã™u˚ßÁu\o
N˛∫oÁ “{ @

  2. LN˛ ufißÏ\ ABC N˛y tÁz ßÏ\ÁÆz  AB EÁ{∫ BC osÁ ™ÁuÜÆN˛Á AM N¿̨ ™∆: LN˛ tÓÃ∫z ufißÏ\ N˛y
ßÏ\ÁEÁı PQ EÁ{∫ QR osÁ ™ÁuÜÆN˛Á PN Nz̨  Ã™Áå “{ ΔPQR (uYfi™ı). t∆Á|FÆz uN˛
(i) ΔABM  ≅  ΔPQN

(ii) ΔABC  ≅  ΔPQR

 3. BE EÁ{∫ CF LN˛ ufißÏ\ ABC Nz̨  tÁz Ã™Áå ∆y | ¬©§ “{@ RHS EåÏøúoÁ N˛Á uåÆ™ Nz̨  üÆÁzT
Ãz uÃÚ N˛yu\Æz ABC LN˛ Ã™Í§Á“Ï ufißÏ\ “{ @

 4. ΔABC LN˛ Ã™˚§Á“Ï ufißÏ\ “{ u\Ã™z AB = AC §oÁFÆz
∠B = ∠C.

(ÃÊNz˛oÃÊNz˛oÃÊNz˛oÃÊNz˛oÃÊNz˛o: AP ⊥ BC)  (RHS EåÏøúoÁ Nz˛ GúÆÁzT Ãz)

 5. ΔABC LN˛ Ã™u˚§Á“Ï ufißÏ\ “{ u\Ã™z  AB =  AC  ßÏ\Á BA N˛Áz D oN˛ §jÁÆÁ TÆÁ u\ÃÃz
AD = AB  (uYfi tzuQL) §oÁFÆz uN˛  ∠BCD Ã™N˛Ázm “{ @

 6. ABC LN˛ Ã™u˚§Á“Ï ufißÏ\ “{ u\Ã™ı AB = AC “{@ AB ⊥  AC QÎY N˛∫ t∆Á|FÆz uN˛∠A =
900 osÁ AB = AC “Áz oÁz uÃÚ N˛yu\L uN˛  ∠B = ∠C “{ @

 7. t∆Á|FÆz uN˛ Ã™§Á“Ï ufißÏ\ N˛Á ünÆzN˛N˛Ázm 600 N˛Á “ÁzoÁ “{@

8. ÃÊ¬Så uYfi ™ı  ΔABC Ã™u˚§Á“ÏAB = AC,BA EÁ{∫  CA N˛Áz  Q EÁ{∫
P oN˛ N¿˛™∆: §jÁÆÁ TÆÁ “{, u\ÃÃz AQ=AP.  “Áz@ §oÁFÆz uN˛
PB=QC

(ÃÊNz˛oÃÊNz˛oÃÊNz˛oÃÊNz˛oÃÊNz˛o: ΔAPB EÁ{∫  ΔAQC N˛y oÏ¬åÁ N˛yu\Æz)
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7.6          LN˛ ufißÏ\ N˛y EÃ™ÁåoÁLÂ (Inequalities)

EÁúåz, E§ oN˛ LN˛ ufißÏ\ N˛y ßÏ\ÁEÁı EÁ{∫ N˛ÁmÁz N˛y Ã™ÁåoÁEÁı Nz˛ uƒ Æ ™ı újÁ “{@ N˛ßy
N˛ßy “™Á∫z Ã©™ÏQ EÃ™Áå ƒÀoÏÆı ßy EÁoy “{ “™ı FÃN˛y oÏ¬åÁ ßy N˛∫oy úgoy “{@ GtÁ“∫mÁs|, uYfi
™ı (i) ∫zQÁQlgAB ∫zQÁQlg  CD Ãz §gÁ “{ EÁ{∫ EÁNw˛uo (ii) ™ı ∠ B ∠ A §gÁ “{ @

EÁFÆz E§ FÃN˛y \ÁÂY N˛∫ı uN˛ MÆÁ uN˛Ãy ufißÏ\ ™ı EÃ™Áå ßÏ\ÁEÁzÊ osÁ
EÃ™Áå N˛ÁzmÁı N˛Á NÏ˛Z ÃÊ§Êá “ÁzoÁ “{@ FÃNz˛ u¬Æz EÁFÆz uå©å N˛ÁÆ| N˛¬Áú N˛∫ıTz @

uN¿˛ÆÁ N˛¬Áú :

 1. ufißÏ\ ABC GoÁu∫Æz EÁ{∫ A′  u§ãtÏ N˛Áz  CA ú∫ EÊuN˛o N˛yu\L u\ÃÃz
A′C > AC (¬©§ÁF| N˛y oÏ¬åÁ)
A′N˛Áz  B Ãz u™¬ÁEÁz EÁ{∫ ufißÏ\ A′BC úÓm| N˛∫Áz
∠ A′BC EÁ{∫ ∠ ABC Nz˛ uƒ Æ ™z EÁú MÆÁ N˛“ÁıTz ?
GåN˛y oÏ¬åÁ N˛yu\Æz@ EÁú MÆÁ tzQÁıTz ?

Àú…b “{ uN˛  ∠A’BC > ∠ABC
CA ú∫ EÁ{∫ EuáN˛ u§ãtÏ EÊuN˛o N˛∫oz ∫u“Æz, osÁ EÊuN˛o

u§ãtÏEÁı Ãz EÁ{∫ ßÏ\Á BC Nz̨  ÃÁs ufißÏ\ QÎYoz ∫u“Æz @
EÁú tzQÁzTz uN˛ \{Ãz AC §joy \Áoy “{  (A N˛y uƒußëÁ

uÀsuoÆÁı N˛Áz EÊuN˛o N˛∫åz ú∫), ƒ{Ãz FÃN˛Á Ã©™ÏQ N˛Ázm, EsÁ|oΩ ∠ B ßy §joÁ \ÁoÁ “{ @
EÁFÆz E§ LN˛ EãÆ uN¿˛ÆÁuƒáy N˛Áz N˛∫ıTz :

 2. N˛ÁÆ|uƒuá: LN˛ uƒ ™ §Á“Ï ufißÏ\ GoÁu∫Æz
(EsÁ|oΩ LzÃÁ ufißÏ\ u\Ã™ı Ãßy ßÏ\ÁEÁı N˛y ¬©§ÁF|ÆÁÂ
ußëÁ “Áı) FÃ ufißÏ\ N˛y ßÁ\ÏEÁı N˛y ¬©§ÁF| EÁ{∫
N˛Ázm N˛Á ™Áúå N˛yu\Æz@
EÁú MÆÁ tzQoz “{? EÁú MÆÁ uå∫yqm N˛∫ÁzTz ?
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A

B C

uYfi Nz̨  ΔABC ™z, BC
Ã§Ãz ¬©§y ßÏ\Á “{ EÁ{∫ AC
Ã§Ãz ZÁzby ßÏ\Á “{ @

ÃÁs “y ∠ A Ã§Ãz §gÁ
“{ EÁ{∫ ∠ B Ã§Ãz ZÁzbÁ “{ @

Hú∫ Nz˛ ufißÏ\ N˛y
ßÏ\ÁEÁı EÁ{∫ N˛ÁzmÁı N˛Áz ™ÁuúÆz@ ufißÏ\ N˛y ßÏ\Á EÁ{∫ GÃNz̨  Ã©™ÏQ N˛Ázm ™z MÆÁ ÃÊ§Êá “{, \§ EÁú GåN˛Áz
tÓÃ∫z \ÁzugÆÁı Ãz oÏ¬åÁ N˛∫ıTz ?

ü™zÆü™zÆü™zÆü™zÆü™zÆ-7.6 : Æut LN˛ ufißÏ\ N˛y tÁz ßÏ\ÁÆz EÃ™Áå “{,
oÁz ¬©§y ßÏ\Á N˛Á Ã©™ÏQ N˛Ázm §gÁ “ÁzTÁ @

EÁú FÃ ü™zÆ N˛Áz BC ú∫ LN˛ u§ãtÏ P ¬zN˛∫
u\ÃÃz CA = CP \{Ãz uN˛ ÃÊ¬Så uYfi ™ı utQÁÆÁ TÆÁ
“{, uÃÚ N˛∫ ÃN˛oz “{Ê @

E§ “™ EãÆ uN¿̨ ÆÁN˛¬Áú N˛∫ıTz @
uN¿˛ÆÁN˛¬Áú

LN˛ ∫zQÁ Qlg AB GoÁu∫Æz A N˛Áz Nz˛ã¸ ™ÁåN˛∫
EÁ{∫ NÏ˛Z ufi[ÆÁ ¬zN˛∫ LN˛ YÁú QÎuYÆz EÁ{∫ GÃ ú∫  P,
Q, R, S, T u§ãtÏ EÊuN˛o N˛yu\Æz @

Få u§ãtÏEÁı N˛Áz A EÁ{∫ B tÁzåÁı Ãz u™¬ÁFL@ ÜÆÁå
tyu\Æz uN˛ \{Ãz “™  P Ãz T N˛y EÁz∫ Y¬oz “{, ƒ{Ãz  ∠ A
§joÁ \ÁoÁ “{@ FÃN˛y Ã©™ÏQ ßÏ\ÁEÁı N˛y ¬©§ÁFÆÁı N˛Áz
MÆÁ “Áz ∫“Á “{? EsÁ|o ∠ TAB >∠ SAB > ∠ RAB >
∠ QAB > ∠ PAB EÁ{∫ TB > SB > RB > QB > PB.

E§ N˛ÁzF| LzÃÁ ufißÏ\ QÎuYÆz u\ÃNz̨  Ãßy N˛Ázm EÃ™Áå “¯@
FÃ ufißÏ\ N˛y ßÏ\ÁEÁı N˛Áz ™ÁuúÆz@ uå∫yqm N˛yu\Æz uN˛ Ã§Ãz §gz
§gÁ N˛Ázm∠ B “{ EÁ{∫ AC Ã§Ãz ¬©§y ßÏ\Á “{ @

NÏ˛Z EÁ{∫ ufißÏ\ QÎYN˛∫ FÃ N˛ÁÆ|N˛¬Áú N˛Áz tÁz“∫ÁFÆz EÁ{∫ tzuQÆz uN˛ ü™zÆ 7.6 N˛Á uƒ¬Áz™
ßy ÃnÆ uÃÚ “ÁzoÁ “{ @
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A
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B C

D

A

B C

P

Q R X

Y Z

åyYz utÆz TÆz ünÆzN˛ ufißÏ\ N˛y ßÏ\ÁÆz EÁ{∫ N˛ÁzmÁı N˛Áz ™ÁúÁz@ EÁú ünÆzN˛ ufißÏ\ N˛y ßÏ\Á EÁ{∫
GÃNz˛ Ã©™ÏQ N˛Ázm Nz˛ uƒ Æ ™ı MÆÁ N˛¡úåÁ N˛∫ÁzTz ?

FÃ üN˛Á∫ “™ uå©å ü™zÆ ú∫ ú“ÏÂYıTz @

ü™zÆ ü™zÆ ü™zÆ ü™zÆ ü™zÆ -7.7 : uN˛Ãy ufißÏ\ ™ı §gz N˛Ázm N˛y Ã©™ÏQ ßÏ\Á §gy “Ázoy “{@ FÃ ü™zÆ N˛Áz uƒ∫ÁzáÁßÁÃ
(contradiction) N˛y uƒáy Ãz uÃÚ uN˛ÆÁ \Á ÃN˛oÁ “{@

     üÆnå N˛yu\Æz
       E§ LN˛ ufißÏ\ ABC QÎuYÆz EÁ{∫ FÃ™ı AB + BC, BC + AC EÁ{∫  AC + AB rÁo
N˛yu\Æz EÁú MÆÁ uå∫yqm N˛∫ÁzTz ?

EÁú uå∫yqm N˛∫ÁzTz uN˛ AB + BC > AC, BC + AC > AB EÁ{∫ AC + AB > BC.
NÏ˛Z EÁ{∫ ufißÏ\ ¬zN˛∫, FÃ N˛ÁÆ|N˛¬Áú N˛Áz tÁz“∫ÁFÆz EÁ{∫ uå©å ü™zÆ ú∫ ú“ÏÂuYÆz :

ü™zÆü™zÆü™zÆü™zÆü™zÆ-7.8 : ufißÏ\ N˛y uN˛ã“y tÁz ßÏ\ÁEÁı N˛Á ÆÁzT oyÃ∫y ßÏ\Á Ãz §gÁ “ÁzoÁ
“{ @

ÃÊ¬Så uYfi ™ı utÆz TÆz ufißÏ\ ABC N˛Á uå∫yqm N˛∫åz ú∫ “™ı
rÁo “ÁzoÁ “{ uN˛ ßÏ\Á  BA N˛Áz LN˛ u§ãtÏ D oN˛ FÃ üN˛Á∫ §jÁÆÁ TÆÁ
“{ uN˛ AD = AC “{@ MÆÁ EÁú §oÁ ÃN˛ÁıTz uN˛   ∠ BCD > ∠ BDC EÁ{∫
BA + AC > BC?  MÆÁ EÁú Gú∫ÁzMo ü™zÆ N˛y Gúúu ú∫ ú“ÏÂY úÁEÁzTz?

EÁFÆz Få úu∫mÁ™Áı ú∫ NÏ˛Z GtÁ“∫m tzQı@
GtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫mGtÁ“∫m-15.  ΔABC N˛y ßÏ\Á  BC  ú∫ D LzÃÁ u§ãtÏ “{ uN˛ AD = AC “{ (uYfi tzuQÆz)@ uÃÚ N˛yu\L
AB > AD “{ @
“¬ “¬ “¬ “¬ “¬ : ΔDAC ™ı,

AD = AC (utÆÁ TÆÁ “{ )
FÃu¬L,  ∠ ADC =  ∠  ACD (Ã™Áå ßÏ\ÁEÁı Nz˛ Ã©™ÏQ N˛Ázm)
E§,  ∠ ADC ufißÏ\ ABD N˛Á LN˛ §ÁÿN˛Ázm “{ @
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FÃu¬L,   ∠ ADC > ∠ ABD
ÆÁ, ∠ ACD >  ∠ ABD
ÆÁ, ∠ ACB >  ∠ ABC
Eo:, AB > AC (ΔABC ™ı §gz N˛Ázm N˛y Ã©™ÏQ ßÏ\Á)
ÆÁ, AB > AD (AD = AC)

E•ÆÁÃ - 7.4

 1. t∆Á|FÆz uN˛ Ã™N˛Ázm ufißÏ\ ™ı N˛m| Ã§Ãz ¬©§y ßÏ\Á “Ázoy “{ ?
 2. ÃÊ¬Så uYfi ™ı, ABC N˛y ßÏ\ÁLÂ AB EÁ{∫ AC N˛Áz N¿̨ ™∆:

u§ÊtÏ P EÁ{∫ Q oN˛ §jÁÆÁ TÆÁ “{@ ÃÁs “y,
∠ PBC <  ∠ QCB.“{@ uÃÚ N˛yu\L  AC > AB “{@

3. utÆz TÆz uYfi ™z ∠ B <  ∠ A  EÁ{∫  ∠ C <  ∠ D “{@
§oÁFÆz uN˛ AD < BC “{ @

 4. AB EÁ{∫ CD N¿̨ ™∆: LN˛ YoÏßÏ\| ABCD N˛y Ã§Ã ZÁzby EÁ{∫
Ã§Ãz §gy ßÏ\ÁÆı “{ §oÁFÆz uN˛ ∠ A  >  ∠ C EÁ{∫ ∠ B >  ∠ D
“{@

5. ÃÊ¬Tí EÁNw̨ uo cs PR > PQ “{ EÁ{∫ PS ∠ QPR
N˛Áz Ã™u˚ßÁu\o N˛∫oÁ “{@ uÃÚ N˛∫Áz uN˛  Prove that
∠ PSR >  ∠ PSQ “{@

 6. Æut ufißÏ\ N˛y tÁz ßÏ\ÁÆı 4Ãz.™y EÁ{∫ 6 Ãz.™y “{ oÁz oyÃ∫y ßÏ\Á Nz˛ Ãßy ÃÊßƒ ™Áú rÁo
N˛yu\Æz (áå úÓmÁ˙N˛) uN˛oåz E¬T ufißÏ\ §åıTz ?

 7. 5 Ãz.™y, 8 Ãz.™y EÁ{∫ 1Ãz.™y ufißÏ\ N˛y ∫YåÁ N˛∫åz N˛Á üÆÁÃ N˛yu\Æz @ MÆÁ Æ“ ÃÊßƒ “{ ÆÁ
å“Î? EúåÁ EÁ{uYnÆ tyu\Æz ?
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“™åz MÆÁ ÃyQÁ?

 • \Áz EÁN˛wuoÆÁÂ Ã™t∆y| “{ EsÁ|oΩ Ã™Áå EÁN˛wuo EÁ{∫ úu∫™Ám “Áz oÁz ƒz EÁNw˛uoÆÁÂ Ãƒ|Ã™Áå ÆÁ
EåÏøú N˛“¬Áoz “{Ê ?

 • LN˛ Eu˚oyÆ ufißÏ\ Nz̨  uå™Á|m Nz̨  u¬Æz oyå ÀƒoÊfi _mnm| H$s Amdí`H$Vm hmoVr h¡§&

 • Xmo {Ì^wO AZwén hmoVo h¡, `{X CZH$s g§JV H$moU gd©g_mZ hmo VWm CZH$s g§JV ^wOm`|
g_mZ hmo&

 • ÃÁs “y, ∆y Áz|Ê Nz˛ §yY ™ı LN˛-LN˛ ÃÊTooÁ “Ázoy “{ @

 • Ãƒ|Ã™Áå ufißÏ\Áı ™ı ÃÊTo ßÁT ßy Ã™Áå “Ázoz “{ EÁ{∫ “™ FÃz ÃÊuqõo ™ı ‘CPCT’ u¬Qoz “{ \Áz
Ãƒ|Ã™Áå ufißÏ\Áı Nz˛ ÃÊTo ßÁTÁı N˛Á ÃÓYN˛ “{ @

 • SAS EåÏøúoÁ uåÆ™: tÁz ufißÏ\ EåÏøú “Ázoz “¯ Æut LN˛ ufißÏ\ N˛y tÁz ßÏ\ÁLÂ EÁ{∫ EÊoT|o N˛Ázm
tÓÃ∫z ufißÏ\ N˛y tÁz ßÏ\ÁEÁı EÁ{∫ EÊoT|o N˛Ázm Nz˛ §∫Á§∫ “Áı @

 • ASA EåÏøúoÁ uåÆ™: tÁz ufißÏ\ EåÏøú “{, Æut LN˛ ufißÏ\ Nz̨  tÁz N˛Ázm EÁ{∫ EÊoT|o ßÏ\Á tÓÃ∫z
ufißÏ\ Nz˛ tÁz N˛ÁzmÁı EÁ{∫ EÊoT|o ßÏ\Á Ã™Áå “Áz @

 • Ã™u˚§Á“Ï ufißÏ\ N˛y Ã™Áå ßÏ\ÁEÁzÊ Nz˛ Ã©™ÏQ N˛Ázm Ã™Áå “Ázoz “{Ê @

 • GÃN˛Á uƒ¬Áz™, ufißÏ\ Nz˛ Ã™Áå N˛ÁzmÁı N˛y Ã©™ÏQ ßÏ\ÁLÂ Ã™Áå “Ázoy “{Ê @

 • SSS EåÏøúoÁ uåÆ™ tÁz ufißÏ\ EåÏøú “Ázoz “¯, Æut LN˛ ufißÏ\ N˛y oyåÁı ßÏ\ÁÆz tÓÃ∫z ufißÏ\
N˛y oyåÁı ßÏ\ÁEÁı Nz˛ Ã™Áå “Áz @

 • RHS EåÏøúoÁ uåÆ™: tÁz ufißÏ\ EåÏøú “{, Æut ufißÏ\ N˛Á N˛m| EÁ{∫ LN˛ ßÏ\Á, N¿̨ ™∆: tÓÃ∫z
ufißÏ\ Nz̨  N˛m| EÁ{∫ LN˛ ßÏ\Á Nz̨  Ã™Áå “Áz @

 • Æut ufißÏ\ N˛y tÁz ßÏ\ÁÆı EÃ™Áå “{Ê, oÁz ¬©§y ßÏ\Á N˛Á Ã©™ÏQ N˛Á zm §gÁ “ÁzoÁ “{ @

 • uN˛Ãy ufißÏ\ ™ı, §gz N˛Ázm N˛y Ã©™ÏQ ßÏ\Á §gy “Ázoy “{ @

 • LN˛ ufißÏ\ N˛y tÁz ßÏ\ÁEÁı N˛Á ÆÁzT, oyÃ∫y ßÏ\Á Ãz EuáN˛ “ÁzoÁ “{ @

 • aoIm±E, aoImIÊS> VWm {H$aUm| H$m {ZénU  LM= aoImIÊS LM  N˛y cå~mB© LM  ={H$aU
LM ; LM  = aoIm LM >
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